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خطاً محمد وصححه . 
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وذلك من خلال تمثیلها با 
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و معادلة خطية ؟ 
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الميل : يعرف ميل المستقيم غير الرأسي بأنه النسبة بين التغير العمودي والتغير الأفقي . 
التغير العمودي : هو التغير الصادي ويساوي ,ر - رل 
التغير الأفقي : هو التغير السيني ويساوي ,× - ر× 
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التغور السيبي X7 ۶ X1‏ , کک m=‏ 
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1) اذا كان الميل موجب ( المستقيم نحو الأعلى ) عند التحريك من اليسار الى اليمين قيم ر تتزايد . 
2 اذا كان الميل سالب ( المستقيم نحو الأسفل ) عند التحريك من اليسار الى اليم قيم ر تنناقص . 
3 اذا كان الميل صفر ( المستقيم أفقي ) يوازي محور اسنات قيم ر ابتةة 
4) اذا كان الميل غير معرف ( المستقيم شاقولي ) يوازي محور الصادات وقيم × ثابتة 

[ مثالك) جد ميل المستقيم الماربا 0ظ ی م مااي : 
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الميل موجب ( المستقيم نحو الأعلى ) عند التحريك من اليسار الى اليمين قيم س تترايد . 
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الميل صفر ( المستقيم أفقي ) يوازي محور السينات قيم ر ثابتة . 
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الميل غير معرف ( المستقيم شاقولي ) يوازي محور الصادات وقيم × ثابتة 
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نختار أي نقطتين من الجدول ولتگن : (3,4) , (2-,1) 
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جد ميل المستقيم المار بالنقطتين , هل الميل موجبا أو سالبا أو صفرا أو غير معرف ثم حدد اتجاه حركته لكل مما يأ 
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الميل موجب ( المستقيم نحو الأعلى ) عند التحريك من اليسار الى اليمين فيم ر تازايد . 
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(X1 ¥1) ,(X2,¥2) : الحل‎ 
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الميل موجب ( المستقيم نحو الأعلى ) عند التحريك من اليسار الى اليمين قيم ر تتزايد . 
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X2 ¬ K1 2 (-4( 6 2 


الميل سالب ( المستقيم نحو الأمفل ) غنه التطريك إن ,اليسار الل اليمين قيمإر تتناقص . 
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الميل سالب ( المستقيم نحو الأسفل ) عند التحريك من اليسار الى اليمين قيم ر تتناقص . 


2 


YY 


rvvYvvYî 


2 


5 (4, 3) , (4, -3( 
(X1 ¥1) ,(X2,¥2) 


2 


2 


: 


2 


VY 


2 


2 


_¥27¥1_7-3-3_ ¬6 


X2 ¬ X1 4—4 0 


kk kkk kk kk kk kk kk kkk kkk kkk Ê Ê ÃÃ ÃÃ 


2 


rvvYvvvYvvvYvYvVYYYY 7۷ 


vvî 


> 


> 
> 
KAAKKAAKKAXKKXAKKXKKKXXKKXXKKAXKKXKKKKAXKKAXKKKXKKKXKKKXKKKAXKKKXKKKAXKKKAAAA4A444A444AA44AAAAAAAAA444AAA44A444A444AA44AA44A4AA4AAAA4AA44A44A4AAAAAAAA4A4AAAAAAAAA44AAA44AA44AAA44AAA4AAA4AAA4AAA4AAA4AA44A4A4A444A4A4AAAA4AAA44AAA44AAAAAAAAAAA4AAA44AAA4AAA4AAA4AA44AAAA4AAA4AAA4AAA4AAA44A444AA44AAAAAAAAAAAA4AAA4AAAAAAAAAAA4AAAAAAAA4AAA4AAA4AAA4A4A4AAA4AAA4A4444444AAK1 © 


YY 
ا‎ 


ك كلف كا خف كا كاف لق كا .جلف كا كال .جلف كاف .جلف .ا كال جلف كل كاف كل كام جلف كا .كلق كا .جلت كاف ل .جلت كا .كل ماق ا كلق كلق للف .جلف كا .ا .جلف ا .جا جلف ا لف كلق لى .جلف كا .لف .جلف ا لق كلق إا .جلف كا كل .جلف كا .كل جلف ق .هلق كلق ق جلف كل لق جلف كلق لق جلف كل ملق ملق ل ملق کال کک کک 


rvvYvvvYvyvYvvvYvvvYyvvyvYyvvyvYvvyYYvyvvYvvvYvyvvYyvvYyvvvYyvvYvvyYyvyvvYvyvyvYyvvvYyvvvYyvvYvvyYyvYvYyvvvYvvyvYvvvYyvvvYvvyvYyvvyYvvvYyvvvYvvvYvvvYyvvvYyvyvYvvvYvvyYYvvvYvvvYvvvYyvvYvvvYyvvYvyvvYvyvvYvvvYyvvvYyvvvYyvvyvYvrvvYvyvvYvyvvYvvyvYyvvvYyvvYyvvvYyvvyvYvvvYvvvYvvvYyvvYyvvYyvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYyvvvYyvvvYvyvvYvvvYyvyvYvvvYvvvYyvvYyYvvYvvvYyYyvYyvyYYyYvYYyYYYYYYY 


fOAAAKAKAKAKAKAAAAKAAKAKKKKKAKKAKAKAAAKAAKAKAKKKKKKAKAKRAAKAAKAKAAKAKKKKKAKAKAKAAKRAKKAKKKKKKAKAKAKAKKAKKAKAKAKAKAKKAKKKAKAAA_ A A* _ھ _ھ‎ &È _ êt 


> 
. [O< 
> 


الميل غير معرف ( المستقيم شاقول ) يوازي محور الصادات وقيم × ثابتة 
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المساتقيم أفقي ) يوازي محور السينات قيم ر ثابنة . 
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الميل سالب ( المستقيم نحو الأسفل ) عند التحريك من اليسار الى اليمين قيم ر تتناقص . 
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الميل غير معرف ( المستقيم شاقول ) يوازي محور الصادات وقيم × ثابتة 


XAKXAXXKAK: KAXKAKXAKKKKKKKKKKaK 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. ھ٣‎ 


Y2 ~¥1_1-3_ -2 


mx 0-2 2 


MAAAKKKAKAKAKKKXKKXAXKKKXKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKAXKKKAXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


ل کے کل کی کی کی کل کل کی کم کی کل کل کم کم چ کیک کم کم چ لھ کم کم کم کم کم کمک که که که که که کم که کي کي کي کک کم کک 


Ã et 


rvvYvvvYvvvYvvvYyvvYYyvvvYvvvYvyvYYyvvYyvvYvyvYyvYYyYYY 


AAAAAAAAAAAALAALLAALLAAALAAAAAAALAAAALAAAAAAALAAALAAAAAAAAAAALAAALAAAKLAAAAAAALAAAAAAAAAAAAAAALAAALAAAKLAAALAAAAAAAAAAAAAAALAAALAAALAAAAAAAAAAAAAAAAAAALAAAAAAALAAALAAAAAAAAAAALAAALAAALAAALAAAAAAAAAALAALAAAAAALAAALAAALAAALAALLAALAAAALAAALAAALAALLAAALAAAAAAAAAAAAAAAAAAAةAةAAAAةةAةة ةةة‎ A 


ر کر ر و ی ر و و کو ج ر ر ر کا و ج جو جر دص جر عر جر ر ر اکر و ج ا عر جر اع ور ا ی ی ارا کر ع ج ر عو رر ر جر ا عر کی جر ا عر کر کر ا ر ر عر کر ل ر ر عر ج ایر کر کے عو ع عو ا ر کے وا ر ہا جر ج جو کر م کر ر عو کی م را عر ی ا جر ج عر مو کے جر کے مر م ار 


ر ع وا ای رم وا ام جر م عر ا ج اھ و ی امو جم اع جر ر عو م ام ر ر عو ی امو جو ای ج ج صر جم ار 


A 


المعادلة 18 = ر6 + ×3 | المعادلة 18 = 3x + 6y‏ 
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المعادلة 4-×5 = 2+ 
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: المقطع الصادي 


y = -4x المعادلة‎ | y= -4« المعادلة‎ 
y=0 جد 0=× ' 0=× > »4-=0 د‎ = -4)0( ¬ =0 


هي : (0 ,0) 
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المقطع الصادي المقطع السيني 
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نقطة التقاطع مع محور الصادات هي : (8 ,0 نقطة التقاطع مع محور السينات هي : (0 ,8 
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التقاطع مع محور الصادات هي : (8 ,0) 
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: المقطع الصادي 
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نقطة التقاطع مع محور السينات هي : (0 ,6 


y+4= 2x —4 


: المقطع الصادي 


y+4=2×x-4 المعادلة‎ 


المقطع السيني 
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نقطة التقاطع مع محور الصادات هي : (8- ,0) نقطة التقاطع مع محور السينات هي : (0 ,4) 
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نقطة التقاطع مع محور الصادات هي : (3- ,0) 


نقطة التقاطع مع محور السينات هي : (0 ,1-) 
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المستقيم أفقي ) يوازي محور السينات قيم ر ثابتة . 
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الميل موجب ( المستقيم نحو الأعلى ) عند التحريك من اليسار الى اليمين قيم ر تتزايد . 
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الميل سالب ( المستقيم نحو الأسفل ) عند التحربك من اليسار الى اليمين قيم س تتناقص . 
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الميل غير معرف ( المستقيم شاقولي ) يوازي محور الصادات وقيم × ثابة 


ر 2 ا : 
کک کل اکل کلت اک کل اکل اکل .کف کل اکل الق ۔کھ اک کل اکل کات کا کل اک کلم ,کل کل کا کا کا کا کا کا کا کا کا کا کا کے کے کا کل کا کل کے 


ef 


Wr AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAA!‏ ےھ 


A. A A A ê A ê Ê Ê 


2 Ê Ê Ê Ê Êê Ê Ê ê Ê Ê Ê Ê Ê Ê Ê 


KAAÃAAA4A4AAA4AA4AAAAAAKKKKAKKAAKKKAKAXKKKAKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKKAXKKKKKKKKKKKKKKKXKKAKKKKKKKKXKKKKKKKKKKAKKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKAKAKKKXAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXAKKKKKKKKAKKKKKKKKAKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKRKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAAAAAAAKAAAAAAAAAAAAAAAKKAAKJ 


KAAAKAKAAKAKKAKAKAKAAKAAKAAAKAKKKKKKAKKAKAKAAAAKAKKAKKAKKKKKAKRAAKAKAAKAKAKKKKKAKKAKAKAKAKAAKAAKKAKKKAKKKAAKAKAAKKAKAKAKAKAKAKA A A A A 


rvYvvvYvyvvYyvvvYyvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYyvyvYyvvvYvvvYyvvvYyvvvYvyvvYvvvYvvvYvvvYvyvvYyvyvvYyvvvYvvvYvyvvYyvvYyvvvYvyvYvyvYyvvYyvvvYyyvYyvvYyYY 


LÃAAۀAAA4A444AA2‎ 


NNN 


و کو کو کی کی ع و کو ج ر و ونی و ی ج د و و ع و و ھر و ا و ج و و ج ی و کو کور ع ج ج عو اکور کیو او ع عو جک اک ھی ی ی ی ع ج ر عو کی اا جور جر عو ج کر کو کے عو ی عو ی ا ا ر عو اکر م 


جد المقطع السيني والمقطع الصادي لكل مما يأني : 


خا خا WwW‏ 


AAAAAAAAAAAALAAALAAALAALAAAAAAAAAAAALAAALAAAALAAALAAAAAAAAAAALAAALAAALAAALAAALAAAAAAAAAAAAAAALAAALAAALAAALAAAAAAAAAAALAAALAAALAAALAAAAAAAAAAAAAAAAAAALAAALAAALAAALAAAAAAAAALAALAAAAAAALAAAAA٠AAAةAAةAAAةةAAةةAA‎ AA 


 _ 


جو ج جو ھر کر ی کر ر عو و ر ج کے عر کی ای کو ر عر صو کو ا جو ی و ا ا ج جر واج ع ی ای عو ی ا صو ی ا و ر عو اک ا ر ج عر ا ر کی ا ع ی عو ی ا و ر عو ا ا جو ی عر ج ای ی ا و ی صو م اص و ر عو م ا وو عو ی اع ی ای و ی مو م را و جو حو ج ا ې ر 


شا 
: 
1 
8 


الممقطع الصادي 
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المقطع الصادي 
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[41 | إكتشف الخطا: ميل المستقيم الذي يمر بالتقطتين (1- ,0,3()8) و: كت اكتشف الخطا وصححه. 
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[42_| حس عددي : کف تفسر ان تحدید ميل مستقيم لا بنأثر اختيار النقطتين عليه ؟ 


ذلك بأخذ أي نقطتين سوف يكون الميل أما موجبا أو سالبا أو صفرا أو غير معرف ويكون اتجاه حركته من اليسار الى اليمين . وقيم ر 
تتزايد اذا كان الميل موجبا وتتناقص اذا كان الميل سالبة وتبقى ثابتة اذا كان الميل صفرا وتبقى قيمة × ثابتة اذا كان الميل غير معرف . 
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يقطع راكب دراجة هوائية 20 کیلومترا في ساعتين ويقطع 50 كيلومترا في خمس ساعات . ما المعادلة الخطية 
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y= -3x-9+7 
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بالتعويض الميل والنقطة (× - )ص = رو - ر ' بالتعويض الميل والنقطة (ر×- )ص = وو | 
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2= -+1-8 ¬2 = -×-7 + 2 
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بالمقارنة مع معادلة الميل - المقطع 


بالمقارنة مع معادلة الميل - المة 7 
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7y=8x [+7 ¬ y= ×+0‏ 
بالمقارنة مع معادلة الميل - المقطع 
y= mx +¥‏ 
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eT yT py e OTO FTE‏ ای ا ب 
اكتب على صورة الميل - النقطة معادلة تمثل نمو ناب الفيل بعد "١‏ شهرا من المراقبة 


س 
فترة زمنية معينة . اكتب على صورة نقطتين معادلة تمثل تسرب المياه N EHED ASHES‏ 
IIIIII‏ 
بعد 1 ثائية . SFA SHSEH‏ 
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الي لالب 30 + 1 و حيث ر القيمة الباقية من المبلغ , × عدد الاشهر , استعمل معادلة الميل - 
المقطع لتحديد ميله ومقطعه 


بالمقارنة مع معادلة الميل - المقطع 2 
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التي تمثل ذلك ومثلها بيائيا. 
الحل: 


(X1, Y1) ,(X2٬ y2) 


نأخذ آي نقطتين من الجدول ولتكن (2,4) , (1,2) 


xX X—¥ {| | 
e | || 


الطرفین ف الوسطین ۶ 2 ہے کے 2 


X=1 2=1 X—1 


y-2 =2x×-2 د‎ = 2x×-2 +2 


۰ ITI 
اا ااا س ااا‎ 


في الحالات التالية : 
¡) تقطتان 1ة) ميل - نقطة 11ة) ميل - مقطعه الصادي 


(X1 Y1) (X2, ¥2) 
)3,0( , )0, 2( : النقطتان هما‎ 


2- 2-0 0= - 
الطرفين في الوسطين ا ¥ فك | - y‏ ك D0 ¥1 _ ¥2 y1‏ 


X—X XK —XK x—-3 0—3 x—3 
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3y = -2×+6 ¬ 3y +2×=6 معادلة المستقيم‎ 
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)¥ ٥ه‏ ,3( . = س س — = | ii)‏ 


: بالتعودض الميل - النقطة (,× - )ص = ,ر- ۷ 
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معادلة المستقیم 6 = ×2 + 3y‏ د 6 + ×2- = 3y‏ د )3 y-0=—(x-‏ 
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(x1 Y1) (X2, ¥2)‏ 
تفکیر ناقد : هل یوجد مستقیم میله 4 ویمر فی النقطتین (2- ,8) , (7 ,5) ؟ ان وجدت مستقیما کهذا فاکتب معادلته 


والا فعلل جوابك . 
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(X1٠ Y1) ,(X2٫ y2) 


(2,3), (0,0) 


بالتعويض الميل - النقطة (,× - )ص = ر - ر 


-2=)»-3( ¬ 2y-4=3x-9 ¬ 2y-3x=-9+4 


معادلة المستقيم 5- = ×3 - 2y‏ 
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بالتعويض الميل - النقطة (×- )ص = رر 


و کو کو کیک و کو ج ر ی کی و ی ی د و و عو و و ا ا ر و جو و و ج عو و وا کور اع جو د عو کو کیو اع مر 


ر جرک خر ی ر کی ا ر ر عو کی و ر ر ج کر کی کے و کی عو ی ا ر ر 
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y-7=-)x-)-1(( ¬ y-7=-)x+1( 
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| اكب مسألة من واقع الحياة يمكن تمثيلها بمعادلة الخط المستقيم . 


الحل : اشترى محمد أجهزة كهربائية بالتقسيط حيث دفع 750 الف دينار دفعة أولى ويدفع 100 الف دينار كل شهر . اكتب 
معادلة المبلغ الكلي الذي سيدفعه بعد × شهرا , استعمل معادلة الميل - والمقطع لتحديد ميله ومقطعه . 


y = 100x + 750 معادلة المبلغ‎ 


= mx+ 


m = 100 , 
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AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


یکون آي مستقیمین متوازبین عندما یتساوی میلهما بشرط انهما غير عمودیین : 
الصيغة الرباضية : Lı ll La 9 mM = M2‏ 


RA A A2 
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ملاحظة : يمكن تطبيق الميل على المستقيمات المتوازية في اثبات : 
1) النقاط 48٤5‏ هي رؤوس متوازي الأضلاع . 
2) النقاط ۸8€ تقع على استقامة واحدة . 
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(X1, Y1),(X2, y2 
D(1, —2), C(2,—1) 


-=4 5 .m=4 (5,3) ` 


اثبت أن النقط : (3 ٥)2,‏ ,(0 ,1-)8 ,(1- ,۸)2 اتقع على آتيتقامة واحدة . 


(X1 ¥1) (X2, ¥2) 
B(—1, 0); C(2, 3) 


( مثا جد معادلة المستقيم المار بالنقطة (3 €٥°)5,‏ والموازي للمستقيم الماز بالنقطتين (3- ,8)2 ,(5 ,۸)4 
(X1 ¥1) ,(X2, ¥2)‏ 
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A ) | 
y-3 =4 -5() ¬ y-3 =4x-20 ¬ y=4x-20 +3 


ادلة ال 


A(- 2, 3) ر‎ B (— 1, 4) نقطتين‎ 1 


y-y _-3-5 
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~~ 
~~ 


(X1٠ Y1) ,)X2٫ y2) 


(X1 Y1) ,(X2,¥2) 
A(-2,-1),B(-1,0) ! 
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__ J2 ¥1 | 
X2*X1 


(1=)-0_ ے و 
ا (2-)=1= . aan‏ 


mA =1 
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Ma — 
X2 ¬ K1 Z2—4 


y¬— yı = m(x¬— xı) 
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“ M4 = M2 — Lı Il Ly, „Kı # K> 


يكون المستقيمين متعامدان عندما يكون ميل احدهما مقلوب ميل الآخر بعكس الإشارة . الصيغة الرياضية : 


أو يگون المستقيمين متعامدان اذا كان حاصل ضرب ميلهما = 1- الصيغة الرياضية : 


LL LL, چ‎ mM, X mMmر‎ = —1 


ملاحظة :يكون تطبيق الميل في المستقيمات في اثبات ان المثلك 86ل قائم الزاوية . 
مس بين أن النقط : (4- ,۳)2 ,(4,2-)۸)2,4(/8 روي المثلث قائة الزاوية .يدد الزاوية القائمة فيه 


) الحل : المثلٹ ۸8٣‏ قائم الزاوبڈ في 8 + AB 1 BC‏ 
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جد معادلة المستقيم المار بالنقطة (4- ٥)3,‏ العمودي على المستقيم المار (2- ,8)2 ,(3 ,۸)0 
(X1, ¥1) (X2, ¥2)‏ 
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2 2-0 
٠:‏ المستقيمان متعامدان س - = راص (مقلوب ميل .1 بعكس الاشارة ) 
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بالتعويض الميل - النقطة (,×- )ص = ر - ر 
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- )-4( == )x-3( — y +4 = )x-3( سر‎ 2 
س“‎ ( 


5y +20 = 2x-6 ¬+ 5y = 2x- 60 
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5y = 2x-26 +5‏ 
معادلة المستقيم کے ×= 
(( دل ) جد قيمة د اني تجعل ميل المستقيم امار بالقطتين (3,1) ,(4- ,)يساوي 5 


(X1, y1) ,(x2٫, y2) ۰ 
m=, a, —4), (3,1) 
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(X1, ¥1) ,)x2٫ Y2) (X1 Y1) ,)X2,٫ y2) 
A(-—2, 4), B(a, 6( C(6, —-6(, D(2, = / 


Y2 ¬ ¥1 
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X2 ¬ K1 
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5 (X1 ¥1) ,(X2, ¥2) 
DH] = A ر‎ (a, 2) ر‎ (6, 1) 


Y2 — ¥1 ` =1 1-2 —-1 -1 


الطرفين في الوسطين 


-6+a=-4 ¬ a=-4+6 =2 
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: س (x1 ¥1) ,)x2,¥2( (X1, Y1) ,(X2٫ y2)‏ 


A(3, 0), B(0, 4) C(-3, 0), D(0, —4) 
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X2 ¬ X1 
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(X1¥1)  ,ر(X2,‎ ¥2) 1 (>, (Xu ¥1) ,(X2,¥2) 
X1 Y1 X2, J2 | C ا‎ 24 AC5,-7), C4 -3) 


| A-5, -7), B(-8,—2) 


__ ¥2 ¥1 
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X2 —- X1 


____ ¥2 ¥1 
m~ 


2+7- (7-( -2_ ت 
85- (5-)-8- ` 


+ mBC x mBC = x= 1 > AC 1 BC 


أثبت أن النقط : (5 C)8,‏ ,(2 ,8)4 ,(1- ,۸)0 لقع لى الستقامة واحدة . 


(X1٠ Y1),(X2, y2) (X1, Y1) ,(X2,٫ Y2) 
A(0,—1), B(4, 2) B(4, 2Z), C(8, 5) 
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المستقيمان متعامدان 


3+1 


المستقیم ۸8 حيث (0 ,8)3 ,(2 ,۸)0 المستقيم ٥0‏ حيث (4- ,0)9 ,(2- ٥)6,‏ والمستقیم E۴‏ حيث 
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E)0, -5(, ۴)2, -2(‏ ما علاقة ۸8 بالمستقيمین €5 EF,‏ ؟ بین ذلك . 


(X11) ,(X2,¥2) 
C(6, -2(, D(9, —4) 
_ ¥2 ¬ ¥1 
کک‎ 2 
X2 ¬ K1 


—— 


1 ج‎ ABÎ LEF 


|| 8 ھن النقط : (3 ,۳)2 ,(1- ,8)1 ,(7-(4)0 تقع على مستقيم واحد ؟ بين ذلك . 


(X1 ¥1) (X2, ¥2) 
B(1,—1), C(2, 3) 


Y2 ¬ ¥1 


mMa= 
Xo ^ X{î 


377(0 
2-1 


ےسygو‎ 


mBC = 


|| و برهن أن الشکل ۸80 مستطیل حیث : (1 ,0)7 ,(3 ٥)8,‏ ,(6 ,8)2 ,(۸)1,4 


(Xp Y1) ,(X2,¥2) 
C(8, 3), D(7,1) 


Y2 ¬ ¥1 
X2 X1 


ز کی کک کا کک کا کل کل کل کک کی کک کا کک کا کک کا کل کا کا کل کا کک کا کا کک کا کا کک کا کا کک کاک کک کک 


> AB || CD 


(X1 Y1) ,(X2,¥2) 
A(0, 2Z), B(3, 0) 


J2 ¥1 


X2 ¬ X1 


3 


me 


¬ س‎ _ -2 
:. mAB xX mEF = —— X= 


(X1, y1) ,(X2٫ y2) 
A(0,—-7), B(1,—1) 


(X1٠ Y1) ,(X2٫ y2) 
A(1,4), B(2Z, 6) 


_ ¥2 ¥1 


X2 ¬ K1 
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و و و و و و ي ع ع خو و وز ی ي ر عو و ع ع و اللو ا ی ر و و علو ج ل ع و لو ا ی ع ر ی اک کیو عو ر و یو کیو ی ی ی کر کی ھی ع ی کر و اک ییا و کی کیو ی کی کی کے یو ی اتو ی ع ی کے کیو اکل ی کی ج جلو و کو کی کی و کر تی کی ع ی کے عو کی ای ی کر و کی او اک ا و ی ال اک باغ کیو کیا علو کی ای کی ای عو کی اتو کی ای ی ر ی چک اع ی کے عو ای و ی ا ی ی عو یکی اک جو ر عو را و ی عو ی انی ی ی عو ی اتو اک اع کو کر او ج ع خی ج علو کی اتی ای اک اجو ی امیر کے رای جو ی عو کی ا ی ر 


(X1 ¥1) ,(X2, ¥2) 
A(4, 0), C(—4, 4) 


ae TS 
۲- 


(X1٠ y1) ,(X2, y2) 1 (X1 y1) ,(X2٬, y2) 
A(4, 0), B(—Z2, 2) B(—2, Z2), C(4, 4) 
1 
I 
` __ J2Y 1 _ ¥27 ¥1 
| = —_ | J = = 
X2 ¬ X1 1 X2 — X1 
1 
1 
TT gema, 
1 
: 1 
بج 1-— 2 فن‎ 727 
mAB = = ' mB(=—=272 


-1 


| mËê xmÃê = 2 x ()=-1 ¬» BÊ 1ÃĞ 


|14 جد معادلة المستقيم الماربالنقطة (1- ,1) والموازي للستي المار ب 


)3, -2(, )6, 0( تقطتين‎ 
(X11) (X2, ¥2) 


yı —yı 0—(-2) Z2 
X2 ~~ X1 6 ¬- 3 3 : 3 


بالتعويض الميل - النقط 
7/7 


y~ yı = m(x¬— x) 


y- )-1( =2 )x-1( پد‎ y+1=-)%-1( > 3y +3 =2 -2 


3y=2x-2-3 ¬ 3y=2x-5 3 


KÃAAAAKAAKKKXKKXXKKKXKKKKKKKKKKAAAAAKAKKKKKKXKKKXS KA SKKKKKKaK 
AAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. YYYUYY1 ھ٣‎ 


قيزناء : يمثل الجدول المجاور كمية المياه المتدفقة من احد السدود 
خلال فترة معينة من الزمن . هل بيانات الجدول تمثل خط مستقيم ؟ 


75000 | 5 
| 15000 || 140 
| 225000 | 415 


XAKAKAKKKAAKKKXKKAKXAKKKKKKKXKKXAXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKÃ 
AAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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الحل: 


(X1٠ ¥1) (x2, Y2) 1 (X1. Y1) (X2, y2) 
` (5,75000), (10, 0 1 (10,15000), (15, 225000) 
۱ 2250 
m= Y2-¥1 I ıe — 21 
` K2“ 1 ` KK 750 
150 
[ 
1 
1 
1 
`1 
1 
I 


(1-,2) ,(5 ,2-) . هل هو قائم الزاوية ؟ بين ذلك . 


القاعدة السقلى 


(X1Y1) ,(X2,¥2) 


)-2,5(, )2,-1( 
__ ¥2 ¥1 
١ ¥2 XK1 
as 
٣"2 2-C2( 


لبه اتامرف ليس قاق مآلراوية ج 1 +=( 


1| خردطة : استعمل الخريطة المجاورة لتبين أن : 


¡) الطريق الأول يوازي الطريق الثاني . 


ة) الطريق الثاني عمودي على الطريق الثالث . 


) هل الطريق الأول عمودي على الطريق الثالث ؟ بين ذلك . 


(( کل ضلعین متقابلین متوازبین )) أي اَن : ر = ,"۳ 
اطع الط دة, الثالث هذا يعو الطريقان 


1) الطرىق التان رة 


متعامدان . ي أن 1— = X mMş‏ رmM‏ 


ة) الطريق الأول يقاطع الطريق الثالث هذا يع الطريقان متعامدان . أي أن : 1- = وص × ر" 


oy SD Sass ddd sondi Sct Sst 


(X1, Y1) ,(X2, ¥2) 


_ Y2 ¬ ¥1 


القاعدة العليا (6,2) ,(4,5) 


X2 ¬ K1 
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ا س ا س کے ا س کے کے ا کے س ا س ا ا ا ا س ا 
a OF‏ ر # Dî A‏ ا ا َ # YF‏ ” رر ر ر ر 2 ر 


ار کی ر کر ر کی و ر 


کر کچ ر عر کر ر ی جو عد ع جو ی ر و ر ر ی اھ ر جر عو و ج عو ی عا کر ی ج ر عو کر ر ر ر عر رک جر ا عو کو ر ا ج ر ر کی خر کے عر ج کر کر کے وا ھی اع ج ا ر کے عو اق ر ا جو ج جو ھی کر ی م کا ر عو ی م را عر ج ای ر ر عر م 


ر ر ی و ر مو ر کر کر 


و و و کو و و کو و کو کو م ر و و ر 


(Xu ¥1) ,(X2,¥2) (X1, ¥1) ,(X2, ¥2) 
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01 النقاط تقع على استقامة واحدة > رm m=‏ “ 


(0,4) ,(3,0-) عمودي على المستقيم المار بالنقطتين 


1 
. ٤ ا‎ 


. 5 . . ج 


rvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYY 


(X1, Y1) ,(X2, ¥2) (x1, Y1) ,(X2, ¥2) 
(-3,0), (0,4) ` (1,0,0) 


r YvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvYYY 
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مفتوحة : المعادلتين الآتيتين : 15 = ×5 - 3y - 5× = 20 , 3y‏ تمثلان مستقيمان متوازبين . ما التشابه 


¥ 


والاختلاف بينهما ؟ وضح ذلك . 


3y- 5x = 20 ¬+ 3y = 5x + 20` 3y-5x=1 ¬ 3y= 5x +15} 


٣ 


y= mx+t 


20ر 


1 


NN. 


5 
-— m1 = + = 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvv vvv vvv vvvY vvv vvv 
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شد ددد هددد دد دهده ددد دهد ددد دهد تدده دهده هة 
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TYVUYYVVUYY VI V1 ھھھ ےھ شھ شاش‎ YY ھ٣‎ 


7 اذ فة اھ فة خا شف‎ AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A. 
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ت‌پرنر : rra Fryer “aa CFT TTT TF‏ 11 2 ۳7 5 1 ؟ 
(X1٠ y1) ,)X2٬ y2) 1 (x1 yı) (x2, y2)‏ 
C1, 4), (0, 4) (0, 4), (2, 4)‏ 
_¥J27~¥1‏ 1 ¥1 ¥27 _ 
i‏ 1 ڪا 
X2 ~ X1 1 X2 ~ X1‏ 
م 2ے ۱ م _ ° 4-4 __ 
™m “0-1 1 m20 2‏ 
النقاط تقح على استقامة واحدة د رص = رص ٠‏ 
أيهما صح : قالت سارة ان ميل المستقيم 10 = ×2 + ر5 هو“ ومقطعه هو 2 وقال مهند ان میلک ومقطعه 2 بین 
اهما صحیح اجابته ؟ 
الحل: 
5y = -2x +10 5‏ ج 10 = 5y + 2x‏ 
y= +2‏ 
x + k‏ 
اچابة مهند خض ج ہے 2 k‏ س = m‏ 
2 | مسألة مفتوحة : ۸8٥0‏ معين رؤوسة (0 0-1 ,40)17 ,)3(8 4)0 برهن أن قطراه متعامدان 
الحل: 
٠ (X1٠ ¥1) ,(X2, ¥2) ٠ (X1 y1) ,)X2,٬ y2) :‏ 
A(0, 3), C(2, 1) | B(3, 4), D(—1, 0)‏ 
A B‏ 
21 ے ¥21 
X2*X1 : X2*X1‏ 
e 0-4 _ 4‏ فے وو فت ` 
mA( = <= ——= 1 ۱ mBD = —— =1‏ 
قطرا المعين متعامدان جد 1 = mAC x mBD = ~1 x1‏ 


4 
4 


الحل : يتشابه : ميل احدهما يساوي مقلوب ميل الآخر بعكس الاشارة أي : 1- = رص × رص ويختلفان _ ٠ kk‏ 


یکون المستقیمان متوازیان اذا تساوی میلهما . أي أن + ر = ,7۸ 
يكون المستقيمان متعامدان اذا كان ميل احدهما يساوي مقلوب ميل الآخر بعكس الاشارة . أي آن : 


1 
1 : 
| 


mM, X mMmر‎ = —1 أو‎ m1 < m, 


EEL 
PICO OCU 
SII OEE GO PESOEEESEEIIII 
SILIIIDDPIIEIEILELLILELILLLEELEEE. 


| ثلاثة اصدقاء خرجوا في رحلة استكشافية محددة موافعهم 
كما في الشكل المجاور . محمد ييعد عن أحمد 3 ومهند 
يبعد عن أحمد 4٥‏ كيف تجد المسبافة بين متحمذ وتتهتد ٠‏ 
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(X2, y2) (X1 ¥1) ۰‏ 
موقع محمد (0 ,۸)3 وموق مهند (4 ,8)0 


م کے کے کے چے کے ھے ھے کھے کے چے چے کے ج 


کی کی ق کی ق کا کی کی کی کش کا ھک کی کا کی کاش کا کک کا کا کا کا کا کش کی کا کی کل اھ کا کا کل کا کل کش کا کا کا کا کک 


: | مال بين نوع المثلث الذي رؤوسه (6- ,6)5 ,(2- ,8)5 ,(4- ,4)3 من حيث الاضلاع وهل المثلث قائم الزاوية ؟ 


PDTE et J<‏ - : 77 2 سسا 
ل کے کل کی کے کی کک کی کم کی کل کل کم کم چ ھک کم کم چ کل کم کم چ کم کمک کک که که که که کم که کي کي کي ي کک کک 
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اھ فة اھ غ خا شف‎ AAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. n, شف اھ شف‎ 
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مبرهنة فیثاغورس )۸٤(”‏ + ۸8(۶) = *(86) د .. المثلث متساوي الساقي 


المثلث قاتم الزاونة د 16=16 د 16=8+8 د )8( ۳ )8( = )4( 


Y 


7262 = 36 + 36| = 3(2 + 3( + 2)2 + 4( 
الكل يساوي مجموع الأجرًء 6/2 = 3/2 + 3/2 = AC = AB + BC‏ 


1e 


4 
4 
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(Xu¥Y1) ,(X2,¥2) 
A(-3, -2(, B(0, 1) 


AB = / (0 + 3)2 + (1 + 2)2 = (9 + 9 = (18 = 3/2 


(X1٠ y1) ,(X2٬ y2) 
B(0, 1), C(3,4) 


BC = ((4— 1)2 + (3 - 0(2 = 9 + 9 = |18 = 3/2 


EEE) 


d= |) - ×7 + )y2 
(X1, y1) ,(X2٫ y2) 
A(3,—4), B(5,—2) 


AB = (5 - 3)2 + (-2 + 4)2 = (4+4 = (8 = 2/2 
(X1, Y1) ,(X2٫ y2) 
B(5, -2(, C(5, -6( 


BC = / (5 — 5)2 + (-6 + 272 = /0 + 16 =4 


(X1, ¥1) ,)X2٬٫ Y2) 
A(3,—4), C(5, —-6) 


AC= |(5—-3)2 + (-6+ 4)2 = (4+4 = 8 = 2/2 


¬ Y1) 
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kkk kkk kkk kk kkk kk kkk kk‏ ا 


ر : : 
ز کم ک خل خاق كا جاف خل ملق خا خا ,جلف خا کلت جال را جات کا کات کا کا کا کا کان کک کک 


4 
4 
4 


ef 
۹ 
> 
4 
2 


۱ ( J ) J 
XxX 1 1 9 XxX 1 1 5 : 
( ) ( 2 ) : الحل‎ 


و d= e - x) + (y2‏ 
213 = 52| = 36 + 16| = 2-4 + 6+2 =4 | 
|أوجد نقطة المنتصف لاأفرع (1ة) ,(5) ,(1) فى السؤال 7 
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2 کے کے کک ھک کے کے کے کے 


(X1, ¥1) (X2, ¥2) 
i) (8,1), )-4,3( 


: 


37” 3 = )2,2( 


u ¥2) 8—4 1 +3 4 4 
. -~[ 2 ° 2 22 


4 

1 
4 

1 
4 

1 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 

1 
4 
4 
4 
4 
4 
4 


| 1i( )6,-9(, )0,2( 
(X1, ¥1) (X2, ¥2) 


: 


1 +X»? Y1 + ¥2 6+0 -9+2 6 —7 —7 
بن -۔.‎ - 0-0 - 


2 'd @ 2 2 2 


2 
> 
4 

1 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
4 
> 
2 
4 
4 
4 
4 
4 
4 


| (ة‎ 2,4, -6,-2( 
(X1, ¥1) (X2, ¥2) 


7 9 - و 
باستعمال قائون المسافة بين نقطتين أثبت ان النقط : (2- C)-1,‏ ,(4- ,8)3 ,(3- ,4)1 تقع على استقامة واحدة . 


d= e - x) + (y2 ¬ Y1) Y الحل:‎ 


(x1 y1) ,)X2, ¥2 ( 


: 


XAAAXKKAKXKKKXKKKXKKKKKKXXKKKXXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK AK 


AB = (3 —- 1)2 + (4 + 3)2 = (4+1 = 5 


(X1٠ y1) ,(X2٬ Y2) : 


)-1- 3(2 + )-2 + 4(2 = /16 +4 = /20 = 5 5 : 
A 


۰ (X1٠ ¥1) ,(X2٬ Y2) 


KAXXKKXXKAKXKKaJ 


> 
> 

> 

ام < 
© 


النقط ۸8€ تقع على 


10 بين نوع المثلث الذي رؤوسه (1- ,1-)) ,(1 ,8)2 ,(1- ,۸)2 من حيث الاضلاع . وهل المثلث قائم الزاوبة ؟ 


KXKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKJ 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAA اھ‎ 


KAXAAKKKXKAKKKKKXKKKXXAKKAKKKKKXKKKKKKKAKKKKAKXKKKAKKKXKKKXKKKXKKKKKKKAK 
کے فاه شة خاش ٠ھ کے فاه شة خاش ٣ھ ےھ خاھ خف‎ ھ٣‎ YY اش اش‎ 


XAKAXXAKAXXKKKXAKKKKKKKXXKKKKKKKKKKKKK KAK 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. ھ٣‎ 


A(-3,5),B(2,7) > AB = (2+ 3)2 + (7 - 5(2 = |25 + 4 = |9 


C(1,9),D(-4,7) ¬ CD = (4-1) + )7 - 9(2 = |25 + 4 = 9 


(X1 Y1) ,(X2,¥2) 
AC3,5,DC47) ¬ AB= )-4 + 3(2 + )7- 5(2 = /1+ 4 = 5 


MAAA4A4444 444A AAAKKKAKKAKAKKKXKKKKKKKXAKKKAKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKı 
اھ فة خا فة خا شف‎ AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A. 
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ددد دده هددد دهد هددد دده تدده ددد ددد دده دهده دهده هة 


جک کے کے اک اک کل کے اک اک کل کل اک اک کل کل اک اک که که کل ا که که ل ل ل ك ا ل ل ك ل ل ا ل ل ك ا ك ا ك ا ك ا ك ك ا ك ك ل ك ا ا ا ا ا ا ك ك ا ك ل ك ك ك ك ا ك ك ك ا ك ا ا ا ا ل ا ا ا ا ا هه ك و 
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AC 


BC = AB + AC = 5 /5 = 2/5 استقامة واحدة ج‎ 


d= 
(X1 y1) ,(X2,٫ ¥2 
A(2,—1), B(2, 1) 


AB = (2 — 2) + (1+ 17° = /0+4 = /4 =2 
(X1٫ y1 ,(X2٬ y2) 


B(2,1),C(-1,—-1) 


- (C1 22+ C1- D7 = (9+4 = 13 


(X1¥Y1) ر(X2,¥2)‎ 
A(2,—1),C(-1,—1) 


AC= |) - 2+ 1+ - /9+0= 9 =3 


(x2 — x) + (y2 کڪ‎ Y1) 


AB # BC + AC ك‎ 


)8€(* = )A8( + )4 ٥(2  سروغاثيف نظريڈ‎ 
(0 13) = )2(” + )3 د‎ 134+9 


المثلث قاتم الزاوية جد 13 = 13 


= 2 - x7 + (y2 ¬ Y1) 
(X1 Y1) ,(X2,٬ y2) 


(X1, ¥1) (X2, ¥2) 
B(2.7),C(19) > BC= /)1- 2(2 + )9- 7(2 = 1+4 = 5 


(X1, y1) ,(X2٫ y2) 


YIYYEYEEEEEEYEEEIENENNNNNNYYEEEEEEYEEEENENNNNNEYNNYEYNYENNNEENNYENNYYENEINYENNNEYNNYEYNYEYNNYEYNYENNNYEYNYENNNYENYNYENNYYENEYNYEYNYENNNHENS 
س‎ 3 
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ef 
۹ 
> 
4 
2 


 AB=CD , BC=A۸AD ¬» Pالضا الشكل ۸8۳0 متوازي‎ 


ا 1± _ 
2 8| 


8 بو ونو (X1 ¥1) ,(X2,¥2)‏ : 
7 = 0 = 29 = س د یھ 


1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 


2 2 


(X1٠ y1) ,(X2٫ y2) 
Z—-4 7+7 -2 14 
B(2Z, 7), D(—4, 7) د‎ M> — D39 D aD , 2 


1 
1 
0 
فز 
ك 


(XL Y1) ,)X2,¥2( 
A(x, y), B(5, 1) 


_ K1 x2 ل‎ ( 
«= 2 °’ 2 
| x+5 y+1 


@4- - ) 
_)4-2( 32” 2 


Y1 AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


5 
XAKKXAKKXXAKKKAKKKXAKKKKKKKXAKKKXKKKAKKKXAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKXXKKKXKKKKKKKKXAKKKXKKKXAKKKXKKXXKKKXKKXKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXXKKKRKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKAKKKKKXKKKKKKKAKKKKKKXKKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKAKKXXKKKXKKKKKKKXKKXKKKKXKKKKKKKKAKKXXKKKXKKKKKKKXKAKAAAAAAKAASAAASAAAAK A437 
1 کے د‎ A 


x+#5 
4= +4 x+5=8 ¬ x= 8-5 »×د2د‎ =3 


1+ 
A)» y( = A)3,-5(‏ ٠د‏ 5ا2 راود 2144ی د 14+ د س==2- 


هندسة : ۸8€ مثلث رؤوسه (4- 8B)-2, 6(, C)0,‏ ,(4 ,۸)6 تحقق من ان طول القطعة المستقيمة الواصلة بين 
منتصفي ضلعين فيه يساوي نصف طول الضلع الثالك ؟ 


SION 
VITIT VITTTUOTUOTTT KXXXKKXXKKKXXKKXKXAKKXKXKKKKXXKKKKKKXKKKXKKKXXKKXXKKı 


= 
(X1 ¥1) ,(X2,¥2) 
۸)6, 4(, 8)2, 6( منتصف‎ 


P= (22) > 2) 25 


(X1٠ y1) J (X2, y2) 
۸)6, 4(, C)0, -4( منتصف‎ 


AXXAKAAKKXAXKKXAXKKXXKKXXKKXXKKAXKKXAKKKAXKKXKKKKXKKXXKKKXKKXAXKKKXKKKXKKKAAAAA4AA444A444A444AA44AAA4AAA4AAA4AAA4A444AAA4AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4AAAASAAA4AAA4A4A4AAA4AA44AA44AAA4AAA4AAA4AA44AAA4AA44AA44AA44A4A4AAA4AA4A4AAA44AAA4AAA4AAA4AAA44AAA4AAA4AAA4AAA44AAA4QA4AA4AAAAAAAA4AA444AA44AAAAAAA44AA4A4AAAAAAAAAAAAAAA4AAAAAAAA4QAA4AAA4AAAAAAAA4AAA4AAA4AA44444A4444AAKJ 


ز کک کک کک کا کل کل کل کک کی کک کا کک کا کک کا کا کا کل کا کا کک کا کا کا کا کا کک کا کل کک کا کر کک کک 


EET 


(X1 Y1) ,(X2,¥2) : 
| pP(3,0),N(2,5) > = (ہو-دو) + × - ر‎ 
pN = (2 —- 3)2 + (5 - 0(2 = (1+ 25 = 6 


(X1¥1) ,(X2, ¥2) 
B(—2, 6), C(0, “4) 


8C = |0 + 2 + )-4- 6) = |)2(* + )-10(* = 1+ 100 = |4 


` BC= 4 x 26 = 2/6 


KAAXXKAKXKKAKXKKKXXKKKXAKKXXKKKXKKKKKKKXKKKAAKKAKKAAAKAAKKAAA KKK 
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| تحديد موقع : موقع بيت محمود عند النقطة (4,0-) وموقع مدرسته عئد النقطة (3- ,0) ما المسافة التي يقطعها عند 
١‏ ذهابه الى المدرسة علما ان طول ضلع كلح مرت أي المستوي الإحدائي يمثل كيلومترا واحدا ؟ 


3 
4 
e 2 
® 1 
3 


d= as - x) + y2 -y2( 
(X1, Y1) ,)X2٫ y2) 
(4, 0), (0, -3( 


a= (0 + 4)2 + (-3 - 0(2 = (16 + - 255 


(X1 y1) ,)X2٫ y2) E 
۸)-1, 1(, 8)5, 1( تحد : دائرة طرفا احد اقطارها النقطتان‎ | 


1) احداثیات مرگزها. 11) مساحتها 


XKAXXKKXKKAKKKKKKKKKKKKKXKAKKKKKKKAKKKKXKKKKAKKKAKKKAKKKXKKKXAKKKXXKKKKKKKKKKKSKKKKAKKAKXKKKKKKKAKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKaK i XAKAKXKKAKAKKKAXKKKXXKKKXKKKAKKKKKKKKKAK: 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4. lAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


_ (K1 x2 إو‎ 
د‎ =) ' 2 


1+5 1+1 4 2 


M = 2 7D - 22 = )2,1( احداثیات المرکز‎ 


< 6 5 


AXXAKAXKKXXKKXAXKKXXKKXXKKXXKKAXKAXXAKKXXKKAXKKKXKKXXKKKXKKXXKKKAXKKKXKKKAA4A4A444A444AA44AA4AAAA4AA4A4AAAAAA44A444AAA4AAAAAAAA4AAAA4AAAA4AAAA4AAA4AAA4AAAAAAAAAAAA4AAA4AAA44AA44AAA4AA44A4A4AAA44AAA4AA44A444A444A4A4AAAA4AAA4AAA4AAA4AAA4AAA4AA44AAA4AAA4AAAA4AAA44AAA4QAAA4AAA4AAA4AAA44AA44AAA4AAA4A444AAAAAAAAAAAAAAA4AAAAAAAAQAAA4AAA4AAAAAAA4AA444AA444A44444444444444۸J 


کک کا کک کا کلک کل کک کی کک کا کک کا کک کا کل کا کا کا کا کر کا کا کک کا کا کک کا کل کک کک کک کک 


خا 
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خانخوخا 


خا خا 


خا 


خا 


ھھ 


تبرير : فسر لماذا تكون هنالك قيمتان ممكنتان عند البحث عن الإحدائي المجهول لأحد طرفي قطعة مستقيمة 
الطرف الآخر نقطة 


اكتشف الخطاً: وجدت شهد احداثيات كطة متتصفا القطعة الملستقيمة الى طرفيها (8,3) ,(6,1 
e _ 11‏ خطا شهدت ( ¥2 (X1 Y1) ,)X2,‏ 


lAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA44: 


اھ شف 


4ے 4ے غھ 4ے ےش 


AXXAKAXKKXAXKKXAXKKXXKKXXKKXXKKAXKAXXAKKKXKKAXKKKXKKXXKKKXKKXAXKKKXKKKXKKKAAA4A4A444A444A4A44AA4AAAAA4QA444AAAAAA44A444AAA4AAA4A4QAAA4AAAA4AAA4AAA44AA44AAA4AAAAAAAAAAA4AAAA4AAA4AAA44AAAA4AAA4A4A4AA44AAA4AA44A444AAA44A4A4AAA4AA4A4AAA44AAA44AAA44AAA4AA44AAA4AAA44AAAAAAAA4AAAA4QAA4AAA44AAA4AA44AA44AAA44AAA44A44A4AAAAAAAAAAAA4SAA4AAAAAAAAQAA4AAA4AAAAAAA4AA444AAA44A444444444444A44J 
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خا خنخو خا خا خخا خا خااخوخا 
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E O E E E E O E E E N RE 


و کی کو و کی کی ر 


و کو ج ر و کی و مر 


ی ی و کو و و و و کو کک و ی و کو و کی و کی و چ ا و ر 


و و ی ی مر و و کی یو کک و کی ا رک ر 


و و و و ی کو کو و کو و و رک کو و کو ی رک جو و جو کے و کی ر 


وم 


حساب المثلثات : هي دراسة العلاقة بين زوايا المثلث واضلاعه . 
النسية المثلثية : هي النسبة التي تقارن بين طولي ضلعين من اضلاع المثلث القائم الزاوية . 
النسية الأساسية : هي الجيب ١1ء‏ , جيب تام ئه , الظل هخ 
لإيجاد النسب المثلثية («ها , كه , «ذء) نتبع ما يلي : 
1 رسم تخطيطي لمثلث قائم الزاوية وثثبت عليه المعطيات . 
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Nr‏ ١ھ‏ شھ شا 
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(AC) = (AB) + (BE) مبرهنة فيثاغورس‎ 


5)” = (AB) + (4° لک‎ 
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(AC)* = (AB)* + (BC) مبرهنة فيثاغورس‎ 

(AC) = (4) + (3) = 16+ 9= 25 ¬ AC = (25 = 5cm 
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cos 30 = 3 csc45 == . = /2 ,sin 60 3 


KAÃA4AAA444444 4A AAAKKAKAKKAKAKKKXKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKXKKKXKKKKK KKK KAXXKKXXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKK Kı 
AÃAAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA44. 


TIT TIL TL TL TL TL TL LU LU LU LU LU TL LU LU LU LU LU TI "LU I "LU "I "IU "IU "IU "IU "LU "LU "IU "IU "IY "IU "IU "IU "IU IU "LY "IU "IU "UU "UU "IU "LU "IU "IY "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "UU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "UU "IY "U "U "IY "IU "I "IY "I "UU "IU "IU "IU "IU "IY "IU "LU "IY "IU "IU "IU "IU "IU "IU TL 


OAAAAAAKAAKAAKAAKAKAAKAAKKAKAKAKAAKAKAAKAKAKAKAKAKAAKAKAAAAAAKAAKAKAKAKAKAAKAAAAAAKAKAAKAKAKAKKAKAAKAAKAAAAAKAKAKKAKAKAKAAKAAKAAAAKAKAKKAKAKAAAKAAAAAKAKKAKAKAKAAKAAKAAAAĞAĞAAÃĞAAKKKAÃ__Ãۓ_ھ_ _ھ _ھ _ھ _ھ‎ _ et 


KAAKAKAAKAAAAKAAAKAKKKAKKAKKAAKAAKAKAKAAKAKKKKKAKAKKAARAAKAKAKAKKKKKKKAKAKAKAAAAKAAKAKKKKKAKAKAKAKKKAKKAKAKAKAKAAKKAKAKAKAKAKKAAKAAKA A A A Q: 


KAXAAA2 
اھ شف‎ 


)c٥ 30 - cءsc45‎ ()sin 60 + se455 (‏ =الطرف الایسر 


3_7 3 7 ۱ -) 


2 2 


ii) 2 sin 30 sec 30 = csc 60‏ 
الحل: من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة : 
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(AC) = (AB) + (BC) مبرهنة فیٹاغورس‎ 
(13) = (AB) + (12)2 ك‎ 169 = (AB) + 144 
(AB) = 169-144 = 25 ¬ AB = /25 5cm 
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الحل: من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة : 


2 
/3 


1 
tan45’ 1 cos30 /3 
2 


cot45 +sin 90°’ 1+1 2 3 3 
Z sec 30 2 4 4 2 


/3/ 3 


2 


0770158 


AAAۀA4444444AAAAKKAKAKKKAKKKAKXKKKKKKKAXKKKXKKKKKKKKKKAXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXXKKKXKKKAXKKKXKKAKKKKKKKKKXKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKK‎ KAXXKKAKXKAKXKKKKKAKXKKKKKKAKKKKKKKKAKKKKAKXKKKAKKKAKKKXKKKXKKKKXKKKXKKKXKKKKKAKAKKKXKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKXAKKKKKKKXAKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKaK i 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


د 
م 
د 
و 
ظ 
ظ 
5 
ظ 
ظ 
ظ 
ظ 
p‏ 
2 
2 
ظ 
ظ 
ظ 
p‏ 
2 
: 
: 
: 
8 
p‏ 
2 
م 
م 
p‏ 
1 1 و 
2/ ت = sin 45 = ,Sec45‏ 
2 
p‏ 
p‏ 
p‏ 
p‏ 
: 
م 
م 
ض 
4 
4 
4 
د 
د 
و 
4 
4 
د 
ا 
4 
4 


> 
4 
NAXXAKXXKKXXKKAXKKXKKKXXKKXXKKAXKAAXKKXXKKXXKKXXKKXXKKAKKKXXKKKXKKXXKKAAAAA44 44۸4444444444444 4444444444444444 4444444444444444 44A444A444A444A444A444A444A444A444A444A444A44444444444444444 44۸444۸444444444 A4 4444444444444444 A444A444A444A444A444A444A444A444A444A4444444A444A444A444444A444A444A444A444A444A444A44444 4444444444444444 444444231 0 


4 
4 
ا 
4 


KAAAAKAAKKAKKAKAKAKAKAAAKAKAKAKKKKKKKKAKARAAAAKAKAKKKAKAA A A _ھ *ھ‎ _È 


rvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNyvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYyvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvyvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNyvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYyvvvYvvvYvYYYYYYY 


KOSE KN * F 2 ۶ ا ر ۶ 4 2 ر‎ 
ET 71 م 2 کے‎ 4 1 ٤ 1 E a4 


ر 


2 ر 1 ی‎ E K f 
کر کک‎ 


a A AAA ASA CAAA A A4 


PEP EPOCH EPO EFE e ر ع مر ر‎ 


0 


فما طول حزام الجهاز ؟ 
الحل : نفرض طول الحزام = × 
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| ۾ | رياضة : عمل جهاز رياضي مائل لتمرين السير بزاوية قدرها ”30 فاذا كان طرف الجهاز يرتفع 1.5عن سطح الأرض . 
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ما طول سطح التزلج ؟ 
الحل : نفرض طول السطح = × 
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تحد: فى الشكل المجاور :جد القيم المؤشرة ( ؟) باستعمال النسب المثلثية . 
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الحل : طائرة ورقية طول خيطها 30 فاذا كانت الزاوية التي يصنعها الخيط مع الأرض هي ”45 جد ارتفاع الطائرة الورقية عن 
الأرض ؟ 
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المسافة بين نقطتين 
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المسافة التي قطعها محمد x 6= Zkm‏ 3 
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المسافة »9 .1 اقرب الى 2 منه الى المسافة 1.2٤‏ سے ٠.‏ المسافة المعقولة هي )1.9 
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1) النقاط التالية رؤوس لمتوازي الاضلاع (1 ,0)0 ,(4 ,2-)) ,(2 ,8)2 ,(1- ,۸)4 
الجل.: 
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d = |) - x + )y2 - Y0) 
(X1, ¥1), (X2, ¥2) 


A(4,—1),B(2,2) ¬ AB = (2 — 4)2 + (2 + 1)2 = (2)2 + 3(2 = 4+ 9= 3 
(X1, Y1), (X2, ¥2) 


B(2, 2), C(-2,4) ¬» BC = (2 — 2)2 + (4—- 2(2 = 4(2 + )2(2 = /16 + 4 = /20 = 25 
coc Dê ص‎ CD = (0+ 2)2 + 1-4) = JC) + C3) = (4+9 = (8 
(X1, Y1), (X2, ¥2) 
)0- 4(2 + )1 + 1(2 = _|)-4(2 + )2(2 = /16 + 4 = /20 = 25 


A(4 —1),D(0,1) > AD = 
“ AB = CD = /13 BC = AD = 25 «( 


٠.‏ الشكل ۸8۳ رؤوس متوازي الاضلاع ‏ ( 7 رې 
باستعمال قائون تقطة المتتصبف اب الف (اة في السؤال 6 : 
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1) الئقاط التالية رؤوس لمتوازي الاضلاع _(1 ,0)0 ,(4 ,2-)) ,(2 ,8)2 ,(1“-/۸)4 
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_ [X12 ¥Y1¥z 5< f 
M = 2 ” 2 NA 


“-) 229-6  ہ‎ 
B(Z, Z), D(0, 1) . ٠ 


Z2+0 2+1 Z2 3 3 
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الشگل 48٤2‏ رؤوس ئوازي الاضلاع ك M = M,‏ 
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کک ی کی رھ ۹ ٤‏ ر کی ت ی ا 


OEE EPEC 4 € ٤ 4 : 
RRA ARRAS a 2 4 4 : E DP DERBETES 
عر ع رح م عر م عر شر ب‎ das dcddasc ccd 


ه1 || في المثلث 48۳ القائم الزاوية فی 8 اذا كانت :2 = 4 زي جد : 


cos i) tanA iii) cotC€C iv) secA 
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شد 


طول الضلع .1 والعامد أو الارتفاع ٨81‏ يمكن حساب مساحة المثلث . 


مساحة المثلث = - القاعدة × الارتفاع ( العامد) س A=-1×۴#‏ 
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YY 
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جد محيط ومساحة الشكل السداسي المنتظم طول ضلعه 4 وطول العامد ”3 


n=6, L=4m , H=3m 1 
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p=nxlLl = P=6x4=24M 
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کک کک 


طول الضلح ")8 = 4×2 =1 
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مساحة المريع 1×1 =۸ مساحة المضلع المتتظم مہ× 1 ×21 


NN. 


= = × 8 × 4 x 4 = 64 cm A = 8 x 8 = 64 cm? 
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ر e‏ کک ج ہک A‏ : : : ر : 5 گا 


کے چ کک چ 


الهرم : هو مجسم له على الاقل ثلاث اوجه مثلثة الشكل وله | المخروط : هو مجسم له قاعدة واحدة فقط عبارة عن دائرة 
قاعدة واحدة عبارة عن شكل مضلع ( شكل القاعدة وله رأس واحد . 
یحدد شكل الهرم ) . 1 = الارتقاع 


ط = الارتفاع 
=٣‏ نصف 
h2 +2 =‏ = 12 
f? + FF‏ = المساحة الكلية = المساحة الجائبية + مساحة القاعدة 


RAR AA ARARRARARARARAAAAAR AAA AAR RAR AAA ARA A A A A A Ê Ê. A A A A A A A A A A A A A A A A Ê Êê Ê Ê Ê Ê 


محيط المريح 12٥7‏ = 3 ×4 =1 ×4=م د المساحة الجانبية 3P x1‏ = 


LA = x 12 x 8 = 48cm? 


الکلیة 8 +1 × 2۴ = 


= = = | مساحة‎ 
B=LXL= 3X 3 = 9cm“ لمربح‎ 4۷ 


3cm 
TA = 48 + 9 = 57cm 
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١ D22 و ا‎ ¥ yy 7y “وو‎ PY Y و‎ 
SDDS DII 2222 22 A ٠ ot EEE LALLA LLL LLL LLL tS EL E, 


کے کے نک ہک ت کے مک و کے کے ےک سے کک کک ھک کے کے سے کے 
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اھ شف 


' DLA= 2r xl 


LA = 2 XxX 3.14 x 3 x 5 = 94.2 em? 


ii) TA = 2ır xX 1+ r2 احة الك‎ 


TA = 2X 3.14 x 3 + 3.14 x (3) = 94.2 + 28.26 = 122.46 


8 1 
)V= yr xh 


113.04 


==» 3.14 x (3) ×4 = = 37.68 cm3 
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AAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAA اھ‎ 


1 1 | ٤ 
B = (gf + bd) x ce = >(9 + 18) x 6 = 27 X3 = 81m? مساحة شبه المتحرف‎ 


1 . 1 et 1 ١ s€ 7 — «7 — 3 
| V=>Bxh =x 81x 20 = 27< 20 = 540” الحم‎ 


XAKAXAKAKXKKAKAKKKXXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKJ 
A4AAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! ھ٣‎ ھ٣‎ ھ٣‎ 


50cm 


20cm 


r = 6cm ,h = 20cm r = 6cm ,h = 50 —- 20 = 30m 


vı = r2hr = (6) x 20x) . 1 1 
1E ER ( ) Va = grî x h = 7X (6) x 30 = 360em” 
= 720r cm3 


V = V, + V, = 720 + 3607 = 10807 m2 حجم الجسم المركب‎ 


XAXAAAKKKAAKKXXKKAKXAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. ھ٣‎ 
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جک کے کے اک اک کل کے اک اک کل کل اک اک کے کل اک اک که که اک اک که که اک اک ل ا ل ل ل ل ك ل ا ك ل ل ل ك ك ا ا ك ا ل ك ك ك ك ك ك ا ل ا ك ا ك ا ك ا ا ل ل ا ا ل ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ك ك و 
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4 
r‏ 
> 
> 
٤‏ 
> 
> 
> 
3 « 
: . 
> - 
ی " 
> 
> 
> 
> 
٤‏ 
> 
> 
> 
> 


n = 5cm , L = 3cm , H = 2cm : الحل‎ 


P=nxL=5xX3 = 15cm” المحيط‎ 


1 1 
المساحة 15c‏ =2x5لA=zLlxHxn=z>x3x‏ 
0 س س س س س س س ت س ت ت ت ت ت ت ت ت ت تتت 


n = 7cm ,L = 3cm ,H = 23cm : الحل‎ 


کک کک کک کک کک اک کک کر اک کر کر کر کر کر کر کر کر کک کک کک کک کک کک ا ا ل ل کک اک کد کد کر کد کر کر کر کر کر کر کر کک کک ر کک کک ل ل ل ل ل ا ك ل ل ل ل ل ل ا د د د د د ل ل ل د د ل ل د ل له ل ل ل له ل لد لد لق ل د د لق ل کد د ل ل کله د د ل کل کد ر که کک © 


P=nxL=7xX3 = 21cm المحيط‎ 


1 1 
A=zLXHXxn= 5X3 X23 x7 = 21 3cm? المساحة‎ 


N ©‏ کس س س س سے س س س سے سے سے سی سے سے سے سے سے سے سے سے کے کے کے کے کی کے کے کے کس س س = =@ 


ù = 6m,L =? ,H = 5m الحل:‎ 
_ )13(* = )5(* + )0” مزهت فيثاغورس‎ 


169 = 25+ ×2 > ×2 = 169-25 = 144 ج‎ × = /144 - 
L = 2x = 2(12) = 24m 


P=nxL=6x 24 = 144m الىحيط‎ 


XKKXXKKXXKKXXKKKSKKXXKKXXKKXXKKKXKKXXKKXXKKXXKKKXKKXXKKXXKKKXXKKKXKKXXKKKKKKKXXKKKKKKXXKKXXKKXXKKXXKKXXKKXXKKXKKKXKKKXXKKXXKKXKKKXKKKXXKKXXKKXXKKXKKKXXKKXKKKXKKKXXXKKKXXKKKXKKKXKKKXXXKXKXXKXXKKKXXKKXXXKKXXKKKXAKKXXKXKXXKKXKKXKXXKKXXKKXKXXAKKXXKKXXKKXXXKKKXXKKKXKKKXKKKı TOT 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAÃAAAAÃAAAAAÃAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAA اھ‎ 


1 1 
A=zLxHxn=z»X24x5 xX 6 = 360m 


٠ |‏ | جد الحجم والمساحة أقبية تة آل أن : 


¡) مخروط دائري قائم : مساحة قاعدته 2257٥7‏ , محیط قاعدته 307٥|‏ , ارتفاعه 20٥‏ , ارتفاعه 
الجابي 25٥٥0‏ . 


B = 225rcm? ,P = 30rcm ,h = 20cm ,1 = 25cm الحل:‎ 
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XAAXaKaî 
ھھھ ےھ شھ شاش‎ 


XAKAXXAKKKXKKAXJ XAAKAAKKKKKKKKKaı 
A4AAÃAA4AAÃAÃAAAAÃAA4AAÃAA4AAÃAÃAAAAAAAAAAAAA4 


2= h? +r »كھ‎ (25)? = (20) + r2 LA = ZRF X1 المساحة الجانبية‎ 
` 625 = 400 +12 ج‎ r7 = 625-400 = 5 LA = 27 x 15 x 25 = 750em? 
r = / 225 = 15cm TA = 2rr X1 + «F2 المساحة الكلية‎ 


TA = 750r + 225 = 975em? 


1 1 
¥= gîr xh= 3x 225 × 20 = 15007 c70 الحجم‎ 


XAKAKAKKKAAKKKXKKAKKKKKKKKKKKKKAXKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKK AK KAXKKAXKAXAKKAKKKKKKKKKXKKKKKKKKKK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A. ھ٣‎ 
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ددد دده هددد دهد هددد دده تدده هددد ددد دهده هده ده هة 
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0: 
U: 


هه هة هة شه ةش شد ددش د ددش ةةة ةةة ةةة ةةة AAA‏ ةAAةةAAةAةAAةAAAAAAAAAAAALAALLAAALAAAAAAAAAALAAAALAAALAAAAAAALAAAAAAAAAAALAAALAAALAAALAAALAAARAAAAAAAAAAALAAALAAAAAAALAAAAAAAAAAAAAAALAAALAAALAAAAAAAAAAAAAAAAAAALAAAAAAALAAALAAAAAAAAAAALAAALAAALAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAALAAAAAALAAAAA‏ 


¥ 


ا کے سے س ا کے کے کے ت کے س سے کے سے سے سے سے سے سے کے سے ا 
o OF‏ #2 ۶ ر ر ار EF‏ ا / 2# ر ¥ 2 ¥ N‏ ا ا ار YF‏ ر ر 2# 


ر کچ ج ر عو وی و ی جو د کو ی ر کو ر اکر کی ع عر ج کی و ی ی ی کر 


و کی کک و کی کی ر 


جر ر عو کر ر ر عر جرک ر ی و عر و ا ر ر ر ای ر کے ر ج 


کو و کو و ی کو کو عو و کی کو کو ی و و 


رر 


رظ او و ی و و و و کی و کو اک ا جو عار 


و و کو م و وھ و و و و کو و و و ر 


B = 54 3cm’ ,P = 36cm ,h = 36cm ,1= : 
= BXh = =x 54/3 x 3/6 = 54/18 = 54 × 3/2 = 1082 ˆ الحجم‎ 


1 
المساحة الجائبية ”ص162 = 9 × 36 ×= =1× 5= 


rvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv 


TA =P x1+ B = 162 + 54/3 = 162 + 54(1.7( = 162 + 91.8 = 253.87 المساحة الكلية‎ 


أ 5 | جد الحجم والمساحة الجائبية والكلية لكل مما يأتي : 
¡) مخروط دائري قائم : نصف قطر قاعدته 70٥٩‏ وارتفاعه 


10۸ وارتفاعه الجابي‎ /51 n 


أ ١‏ 4 . ذ 

۱ ۰ E ۴ ۰ 
0 > 
۹ .- , 


r YvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvNvvvYvvvY vvv vvv vvv vvv vvv vvvY vvv vvv 


7 


0 


V= rr? xh= > X (7) x (51 = — 7۲ c00 الحجم‎ hu 


LA = 2ır x1 = 2î X7 X10 = 1407m المساحة الجائبية‎ 


4 
4 
4 ١ 
4 
4 
4 


` TA = 2rr X1+ rr? = 1407 + (7) = 1407 + 497 = المساحة الكلية‎ 


== === ټ@ 


) هرم قاعدته مثلث منتظم طول ضلعه 6٩۸‏ 


۳ 4 4 اه 1 


rvvYvvYYYY 


rvYvvYYY 


ےھ ھک ھھھ ھھھ شا 


چ 


1 1 
B=;Lxh=7x 3K) 3= 


vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvv 
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3 . 1 1ے 
الحجم =3Bxh=7x9x3 = 9cm‏ 


P=L+h+1—= 6+3 + 6 = 15c محيط المثلٹ‎ 


المساحة الجائبية ص45 = 6 × 15 »×-= =P x1‏ 


NINN 


= 5P x1 + 8 = 45 + 9 = 547 المساحة الكلية‎ 


س س س س ت ت ن ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت اټ 


افة) هرم قاعدته مربعة طول ضلعها 12٥7‏ وارتفاعه 8٥۸‏ وارتفاعه الجابي 10-7 


L = 12cm , h = 8cm ,1 = 10cm 


@ھ-----------۔- 


¥ 


A È 
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کک اھ کا کک کا کل کل کل کک کی کک کک کا کک کا کل کا کا کا کا کک کا کا کک کا کا کک کا کل کک کک کک کک 


کو کر کی کی و کو ج و کر کی و ی و د ی و ع و و کی کر کی ی ر و ا ی کو ی ی و کی کک ی وک و کو کو و غ و ج کی ا ی ی ا ی کک ی ی و عو ی و خو کی و ج کر کو کے و ر و کو ای و ی و اق د یا ی ی و کو کی ی کو ر ی و جو کے ر کی ی کو ر عر کو کو ا جو ی و ی ا جر جر و جو ھی ی ی و ی صو ی ا ی و و اک ا ر ج عو ق او ی ا ر ی عو ی ای جو و عو ا جو ی عر ای ی ی و ی او جم ا جو ر و ی اھ کو و عو ای ای ی رای و کو م ای ر ی عر ج ا ی ر 


مساحة المربع 


i V=BXh =x 144 xX 8 = 48 x 8 = 384cn 


Te 


1 1 ) 
LA = >P x1 = > x 48 x 10 = 240cm? 


TA = 2P x1I+ B = 240 + 144 = 3841m 


> 
> 
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[ 6 | جد الحجم والمساحة الجائبية والكلية مستعملا الاشكال اداه : 
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1 = 13cm , h = 12cm,r = 5cm . حل‎ 1 ۴ 


(i 


1 1 
V = zr? xh = >r x (5) x 12 = 1007m? الحم‎ YY, 


رو“ 
UITYT‏ 


LA = 2rr X1 = 27 X 5 X 13 = 1307c@2 المساحة الجائبية‎ 1 


TA = 2rr x l+ rr? = 1307 + 257 = المساحة الكلية 2ص1557‎ 


U2 


1 / 


l2 = h? +r? = (4)? + (3) = 1649 = 25 > 1= 5em أ‎ 
1 


LA=2nr Xxl= 2r x<3 x 5= 30 Fem? 


TA = 2nr Xl+ rr? = 307 + 9 = 391°" المساحة الكلية‎ 


KAaX 
اھ شف‎ 


XAKAXAKAXXKKKXAKKKKKKKXXKKAKKAKKKKKKKKKKAK 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. ھ٣‎ 


2 
12 = h? + r => (3) = FR? + (3) وص‎ +3 ¬ 1 = 9-3-6 ۴ 


h= (6cm o, 


= 


وک س س کے سے ب کے سے س سے سے 


KAXAKKAAXKKXAAKKXAXKKKXKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKAXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK Kı 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


AAA 
ف خا شف‎ ھ١‎ 


> 
> 
> 
> 
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ز کک کک کی کل کا کل کل کل کک کی کک کا کک کا کک کا کل کا کل کل کا کک کا کا کک کا کا کک کا کا کک کا کل کک کک 


: جد الحجم والمساحة الجانبية والكلية لكل مما يني مستعملا الاشکال ادناه‎ SS 


l= 5cm , h = 3cm ,L = 8cm : الحل‎ 


B=LXL= 8X 8 = 64cm مساحة المريع‎ 


wu2g 
حر‎ 
ma n 


1 1 
V=zBXh= 3X 64X3 = 64cm? الحجم‎ 1 


Scm 


قاعدة مربعة 


P=4XL=4X8= 32CM محيط المربع‎ 


۰ 1 1 
المساحة الجانبية ص80 = LA=zPx1l= > x32x5‏ 


1 
المساضة الكية )_ ص 144 = 64 +80 = TA=zPxl+B‏ 


5/3 


مساحة المثلف = 5 »× 


اس 
ا | + 


UICT 


فحيط المثلٹث @)15 = 5 P=5+5+‏ 


1 1 195 
LA = ZP x1 = 7X 15 x 132 > 97. 5 المساحة الجانبية‎ 


XAKKAXKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKK AK: 
AAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A. 


1 
TA=—PxXl+B = 97.5 +—-—-—-=37.5 
2 1 1 4 97.5 + 1 


5ے _ 5(1.7 5/3 
2" 


المساحة الكلية »ع 99.625 = 2.125 + 97.5 = 


MAA44444444 4A AAAKAKAKKKAXKKKXKKAKXKKKXKKKAKKKKXXKKKXKKKKKKKAXKKKXKKKXKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKXKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKK KKK 
AÃAAÃÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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4 ت ص ت ت ن HT‏ 
کک کا کا کک کا کا کا کا کا کا کی کی کا کا کاک کک کک 
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P=4xL=4x8 = 32cm” المربخ‎ 


LA = 2P x1 = x 32 x 7.2 = 16 × 7.2 = 115.2” المساحة الجائبية‎ 


جد المساحة الجانبية للمضلع الثماني المنتظم الذي قياس طول ضلعه 16٥7١‏ .1 وارتفاعه الجانبي 2-٠‏ 


n = 8cm ,L = 1.16cm, H = 2cm : الحل‎ 
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sS=3LxHxn =x 1.16 X2 xX 8 = 9.28 


الحل: "20 =1, "17.5 == 
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B=—-Lxh =—-xX 6X13 = 39 m7 مساحة المثلكف‎ 
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1 = = د د 
الحجم V=;zBxh =7x39 x 13 == 13 x 13 = 169m”‏ 


18m 6m 
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مو ر ی و و کک و کو کی ع و و کر 


ج م جر م عر ار ا 


عر کی ر کر ر کی و ر 


الحل : لإيجاد حجم الجسم المركب نجد أولا حجم المخروط الصغير وحجم المخروط الكبير وبعد ذلك نجمع الحجوم 
حجم المخروط الصغير : 2۳ = ۲, "6 = h‏ 


ر ر کچ ج ر ر رک ر ی جر ج د و و ع ی و ر ل و اھ عر ج عو و ی ی ی را ر ی و ج عو ور و اجر ا عر جرک اجر ای جر ع کر ا ر ر عر کی ر ر عر ج کر ر کے جر ھی و ی م حر کے 


خو ی عو او و ق و کے لو ی ا و کو و و و و کی جو کیو تو کی و ر 


واک م جر ےم عر ر 
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4 = rî xX h = — x (2) xX 6 = 8r m3 
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حجم المخروط الکبیر :97۸ = ۲, "18 = h‏ 
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4ı = rî x h = — x (9)7 x 18 = 81 x 6 = 486r mî? 
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V=V, + Vy = Br + 4867 = 494 ¡ˆ الجسم المرگب‎ 
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حجم المخروط 1× م٣‏ 
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203 = x (3) xh x 3.14 >» 203 =-x9xhx3.14 > 203 = 9.42 xh 
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Z203 20300 a N\A ss ک5‎ 
r 7 5 = 21. 55cm ا( ارتغاع الاموذح البراني‎ | 
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يناء: يبلغ ارتفاع برج العرب 32171 ويمثل هرما مقوسا” 
حجم الهرم الذي يمثله 19040007 . 


h = 321m, B =?,V = 1904000m? 5 
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=>—Bxh  مرھلا حجم‎ 
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1904000 = —- × B × 321 ¬ 1904000 = 8B × 7 
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المساحة التقردبية 17794.4 = 
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ی کو کو کو 
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و ی عو او و ق و ی لو ا و کو و و و ی کی و کیو تو کی و و ر 


واک م جر ےم عر ر 


و کو و کوک و و ی و و و و ر و 
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محيط المريح 4=16mلP=4xL=4x‏ 
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المساحة الجائبية 647 = 8 × 8 = 8 × 16 ×× == 1× =P‏ 
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4cm 
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تحد : مخروط وأسطوانة لهما نفس القاعدة والحجم ,قطر الاسطوانة 40-7 وارتفاعها 7٥7٠‏ ما 


المساحة الجائبية للمخروط ؟ ى 2ر( 
الحل : الاسطوانة: 7۳ = ٣ = £ 20n,‏ ر 


V = r2hr = (20) x 7r = 400 x 7r = 2800rrcm? حجم الاسطوانة‎ 


حجم الاسطوائة = حجم المخروط Be 28007-١‏ 
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28007 = = x 4007 xh =>» 84007 = 400r xh) 7 Fo 
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12 = f? +F? = (21)7 + (20) = 441 + 400 = 81 


TN 


vvv 


YY 


کک 


1= 1 = 29cm 
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LA = 2r X1 = 27 X 20 x 29 = 1160 المساحة الجائبية 7ء‎ 
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= -XBxh 
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= xX 6 xX 6r xX 8 = Grm3 = — xX 36 xX 10 = 180m3 
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أ خة خا شف‎ 


r = 6cm ,h = 8cm ,1 = 10cm : ٤ 


V = >r x h = > x (6) xX 8 = > x 367 X 8 = 96 cm الحل الأول هو الخطاً ج‎ 


ا لحا _ جد محيط ومساحة الشكل التساعي المنتظم طول ضلعه 60۳ وطول العامد 4٤۳٠‏ 


9,H = 4cm ,L = 6C 


2 
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nXxL=9 xX 6 = 54 °™@ المخيظط‎ 
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1 1 
A=zLxHxn=7>X6x4x9 = 108cm” اأمساحة‎ 


المتلثات 


( مبرهنات بدون برهان ) فی کل مثلٹ . 
مبرهنة : اذا تباین ضلعا مثلث تباينت الزاويتان المقابلتان لهما , فأكبرهما 
تقابل الضلع الاكبر وبالعكس : B BC > AC 4 mZA > mZB‏ ۸ 


في المثلث ادناه رتب الزوايا من الاكبر الى الاصغر. 


B 
6 £ اال الضلع الاقصر ۸8 س .. الزاونة الاضصغر‎ 1 
4 _ 
28 الضلع الأطول ۸€ س .. الزاودة الأگبر‎ 
٤ 


8 Z8,Z€ , Z۸ : الترتيب هو‎ 


KAXAKKKXKKAKXXKKAKXKKKXKKAKKKKKKK KK: KAXAKKKAKKAKXXKKKXKKKXXKKKXKKKAKKKKXKKKKKKAKXKKKKKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKXXAKKKKKKKKKKKa Ki KAKAKAKAKXAKKAKXKKKXAKKKAKKKXKKKKXKKKXKKKKAKKKKKKKXAKKKKKKKAKKKKK KK KAXXAKAXAAAKAAKKAAKAAK A43] 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


فى المثلث ادناه رتب الاضلاع من الاقصر الى الاطول واحسب قياس € 


E 
“ے‎ 


1 73 +45 + mC = 180 ¬ 118 LE - 180 
mzZC = 180 —-118 = 62 


B کے‎ ( “ mMmZB < mZC < MZA 


الترتیب هو: ۸٥,8۸,8٤‏ 


KAA A44444 444AAAKKKAKAKKAKXKKKAXKKKXXKKAKXKKKXKKAKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKAKKKAKKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKKK KK XKAXXKKKKKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKa Kı 5 KKAaa 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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(مبرهنات بدون برهان ) في کل مثلٹث 


ميرهنة : منصفات زوايا المثلث تتلاق بنقطة واحدة تكون متساوبة الابعاد عن اضلاعه . 


ZC تنصف‎ CO ۴ ZB تتضصفٴ'‎ 


. 0 نقطة التقاء منصفات زوايا المثلٹ ۸8€ 


x = "L4 = ) تنصف 4ے‎ 40 ( 


mA + mZB + mC = 180° مجموع واا اثلث‎ 
ھر‎ 
myLA + 60° +70 = 180 ¬ mA +130 =180 > mA = 180 - 130 = 50 


(مبرهنات بدون برهان ) في کل مثلث 
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مبرهنة : القطعة المستقيمة المتوسطة لا للمثلث تتلاق في نقطة واحدة تقسم 


LL ۶‏ 2 ۴ 
1 كل منها بنسبة :2 من جهة الرأس . 


۱ ب‎ 2 
AO = AD , BO = BF ,CO = 
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ى“ 


1 1 
UD = ZAD, OF = BF , OE = CE 


ادن 


1 
“ OE = 3 xX 9= 3CmM 


2 2 
+ OA= ZAD => :*04=5X6=2x2= 4cm 
قطعة متوسطة‎ 
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المثلثان B۴۲ , D٤٤‏ متشابھان ے 


اضلاعهما متناظرة ومتناسبة 
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Dےصm‏ = mZ€‏ جد قيمة × ؟ 


بين الضاعين الاولين مع الزاو 


يه 


ضلعان فی مثلٹ مع ضلعین في مثلث آخر واذا تطا 
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AABC~ADEF 


mZD ,mZC 


= mZF > AABC~ADEF 


مبرهنة : اذا تطابقت زاویتان فی مثلث مع زاودتين في مثلث آخر فأن 
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تأكد من فهمك رتب الزوايا من الاصغر الى الاكبر. 


mZA + mZB + mZC = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 
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90° + mZB + 68 = 180 ¬ mLZB + 158 = 10 
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mZB = 180 - 158 = 22 
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mZB, ZC , 1⁄4 الترتیپب هو‎ 
mZA + mZB + mZC = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 
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45 + mZB + 38 = 180 ¬ mB + 83° = 180 
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mZB = 180 - 83 = 97 
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ZC, "⁄A , 0⁄8 الترتيپب هو‎ 


رتب الاضلاع من الاقصر الى الاطول : 
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الترتيب هو ؛: 48 , 8€ | ۸€ 20 
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لمثلث المجاور اذا گان : ٥0‏ , 80 , ۸0 منصفات الزوایا ٤‏ ,8 ,4 جد قيمة × , 
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الحل : 80 تنصف 8ى , ٥0‏ تنصف ٤ى‏ , ۸0 تنصف £۸ 
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mZA + mZB + mZC = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 
# «4 
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mAZA + 45 + 80 = 180 ¬ mA + 125 = 180 
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mZA = 180 - 125 = 55 
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8 طرفيها النقطة‎ 


الحل : 8۴ قطعة متوسطة 


2 2 
BO = ZBF ¬» 12 = > BF الطرفين في الوسطين‎ 
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Z BF = 36 ¬ BF == 18am 


) 7 | فى المثلث 48٤‏ , 0 نقطة التقاء القطع المتوسطة , جد طول ۸0 اذا علمت أن : 


mZCOB = 90° , AO N BC = {D} , BC = 6cm 


النقطة 0 تقسم كل قطعة متوسطة بنسية 2:1 من جهة الوأس. ١ ٠‏ 
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mzC = mLE > AABC~ABDE | ÎD 7g” BC 2 17 x1 
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4x = 3% + 3 ¬+ 4× - 3× = 3 
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تدرب وحل التمرينات_ رتب الزوايا من الاصغر الى الاكبر : 
الحل : 2 mZA + mZB + mZC = 180° i‏ 
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80° + mZB + 50 = 180 ¬ mLZB + 130 = 180 
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mZB = 180° - 130° = 50° 
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mMZC , Z8 , 0⁄۸ : الترتیب هو‎ 
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mZA + mZB + mZC = 180° MS 
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mA + 70 + 90 = 180 ¬ mA + 160 = 180 
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mZB = 180 —- 160 = 20 


™mZA, ZB , 2 ⁄Aَؤ: الترتيب هو‎ 
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رتب الأضلاع من الاقصر الى الاطول : 
الحل : الضلع الاقصر A8 = 4.8-٥۸‏ ان 
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70cm C ۱ ) AB ,AC ,BC : الترتيب هو‎ 
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© 3 ل ين ان مشن 0۷ ,۸8 في الشكل المجاور متشابهان واكتب نسبة التشابه ثم سمي ازوج لزوي المتطبقة. 
D‏ 
الحل : 
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AB = ۸D معط(‎ ( 8 
ıı m21 = 1⁄2 , £3 = £4 ) (خواص مثلث متساوې لاقن‎ ٠ 
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" MLZ] = mMLZG ,ML4 = MLS ) بالاستعاضة‎ ( 
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الطرفين في الوسطين __ ر _يے 9و+x‏ 
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40x — 40 = 15x + 135 > 40x ¬ 15x = 40 + 5 
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٠7‏ بناية : بتاية ارتفاعها يمثل بضاع مثلث قائم الزاوبة كما في الشكل المجاور. 


i) ZEBD >= zD , ii) AABE =۸ BED : پرھن أًڻ‎ 
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i) BE = AD منتصف ۸0 کے‎ E ii) AABE : AE = BE = AB = 60cm 


rvYvvvYvvvYvvvYvvvYY 


BE = — xX 120 = 60cm >+ متتظم ( متساوي الاضلاع‎ EB  AABE > ABED 


قیاس کل زاوبة من زوایا المثلٹ 8غ = 60 
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ZEBD = 60° , zD= 60 ¬ .. LEBD = zD 
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Yb‏ تحد: (6 ,8 ,12) و (15 ,20 ,») هي اطوال اضلاع متناظرة في مثلثين متشابهين , ما قيمة × ؟ 


0 = ×2 د الطرفين في الوسطین 2 = 
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EC __ BE 4 3 


== وت ا 
AD AB X#5 x+3‏ 


الطرفين قي الوسطين 


4x + 12 = 3x + 15 > 4x ¬ 3X = 15 - 12 


x= 3 
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سان مفتوحة : اشرح لماذا تحتاج قياسات الزوايا للتأكد من تشابه المثلثات . اعط مثالا على ذلك . 
| : بين ف ڑ2 n.‏ . 


: فيه‎ ۸A 8B€ فی‎ ۹ 
mZA + mZB + mzC = 180 ss ل‎ 
57 + mZB + 57 = 180 ¬ mB +4114 = 180 > ۸ 
2ع‎ 


المثلثین D۴۴‏ ,)۸8 متشابهان . وبر اجابتك : 


mZB = 180 —- 114 = 66 
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mZE = mZF = x ئثفرض‎ ADEF ف(‎ 
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mzD + mZE + mZF = 180 مچموع زايا المثلث‎ 
66 +x +x = 180 ¬+ 66 + 2x = 180 ¬ 28 = 180 66 


114 . ل‎ 
2X = 114 بک =× د‎ 4 mMZE= mZF = 57 


“ mZB = mZD = 66 ,mLZA = mZE = 57 ,mZC = mZF = 57 
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[ ك مسالة عن مثثان متساويا الساقين تتطابق فيهما زاويت الرأس وجد نسبة التشابه ؟ : 
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16 2 AC 16 2 
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اذا وازی مستقيم ضلعا من اضلاع مثلٹ 
وقطع الضلعين الاخرين في تقطتين 
مختلفتين فأنه يقسم الضلعين الى 
متناسبة الاطوال (( بدون برهان )) . 
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CF CE 12 


FB AE ج‎ A AF الطرفين في الوسطين‎ 


36 
1Z XAE= 36 => AE=—=3CMmMm 
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اذا قسم مستقيم ضلعين في مثلث الى 
قطع متناسبة فأنه يكون موازيا للضلع _ 
الثالث (( بدون برهان )) . 
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استعمل مهندس الرسم المنظوري ( هو رسم الأجسام البعيدة بحيث تبدو اصغر والاجسام القريبة حيث تبدو اكبر 
مع الحفاظ على هيئتها وتناسب مقاييسها لتبدو ثلاثية الابعاد ) ليرسم خطوطا أولية تساعده على رسم اعمدة 


اتصالات متوازبة تحقق من رسمه بقیاس المسافات بین الاعمدة , گم طول ۴۴ ؟ 
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تستعمل التنا RE‏ 1 
P, VW‏ 
الطرفون فى الوسطين = - 2- 
ئي الو 8 17 
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التناسب الهندسي : هو تحودل يغير مقاييس الاشكال الهندسية دون تغير هيئتها فالشكل وصورته بالتناسب الهندسي 


اذا تعاملت مع تناسب هندسي معامله الهندسي M1‏ فسوف يكون بامكاتك ان تجد صورة النقطة بضرب احداثيها فی M‏ 
(xy) 2 (Mx My)‏ 
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رور ايبين الرسم المجاور موقع على شبكة الانترنت , أرسم 


حدود الصورة بعد تحويلها بتناسب هندسي نسبته < . 
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(x,y) ¬ (Mx, My) سل‎ 


(4'(3,6.6 د 


A(3,4) ¬+ A RT م‎ A 320 
. ١ 1 1 4 
3 3 ` 3 


5 5 / 20 
B(0,4) ¬ B' (5 x 0,5 x4 | > B' (0,7 | > B'(0,6.6) 


55 
C(0,4) ¬ C' (| 5x 0,5 X 0 | > C'(0,0) 


XAKAKAXAKKAKKKKXKKAXXKKKXKKKXKKKXKKAKXKKKXKKKAXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKK AK: XKAAXKKKKXKKKKKKı 
AAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


ددد دده هددد دهد هددد دده تدده ددد ددد دده دهده دهده هة 


TYEYIYEYNNEYEINEEINEENNEEENHEENHEENHEENEEYNENEYNENENHENENHENEIYYENEINYNENENNENENYENENYYNENNYNENEYNYNEYYYNENYYNENEYNENENNENENHENENNN 


4 
4 
4 
> 4 
ef 


fOAAAKAKAKAKAKAAAAKAAKAAKKKKKAKKAKAKAAKAKAKAAKAKAKKKKKKAKAKAAKAAKAKAAKAKKKKKAKAKAKAAKAAKKAKKKKKKAKAKAKKAKAKKAKAKKAKKKAKAKKAKAAA_ A A _ھ _ھ‎ &È _ êt 
ع‎ 


vvYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYvYYYYYYYYYYvYYYYYYYvyYYYYYYYYYYyvYYYyYYyYYYvyYYyYYYvyYYyvYYvyYYyvYYvyYYyYYYvyYYyvYYvyYYyyYYyyYYyYYYvyYYyyYYyyYYyvYYyyYYYYYYYyYYyvYYvYYYyYYYYYYYyYYYyYYYyyYYYYYYyYYYyYYYyvYYYYYYyYYYYYYYyYvYYYYYYYYYYYYYYYYYYYvYYYYYvvYYYvYYvvYYYvYYvvvYYYYYYvvvYyYvYYvYYYYYYYvvYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYYY 


ر 


AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


تأكد من فهمك_ جد طول القطعة المستقيمة المجهولة في الاشكال الاثية : 


الحل : الضلع المجهول هو 1.1 


RW 
WS مبرهنة التناسب المثلني‎ 


RL 
LT 


12 16 
الطرفين في الوسطين TSE‏ 


"- 144 
12 x LT = 144 ¬+ L1 = = 1 


الحل : الضلع المجهول هو 5١‏ 
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× 3,2 x 0 | + D'(5,0) 


نضع النقاط '( ,') ,'8 ,4 عل المستوي الإحدائي ثم نصل بينهم لنحصل على المستطيل '0 ,€ ,'8 ,'۸ 


3 || فی المثلث M0 12. 5, MR Ê 4: 5 MP (257 IN = 9 , «QP‏ ھل R۸Q۴‏ آم لا ؟ برر اجابتك . 


12.5-45 =8 


RQ = MQ — MR 


MR 45 45 9 


RQ 8 80 16 


NP = MP — MN = 25-9 = 16 
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الطرفين ني الوسصين 4ر _ي  NK 7 BC 7 x4‏ 


x(x I =x} ® 1x2 


2x(x - 4) = x(x + 4) > 2×7 - 8× = ×7 + 4x 


12 =× د 0= 12 -× او پھمل 0 = × آما ج 0= )12 x(-‏ | 


:MN=x=12 , KN=x+4=12+4=16 
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(HM? = (H)* + (1) مبرهنة ياغوس‎ 


(8) = (HN)? + (4) ¬» 64 = (HN)? + 16 => (HN)? = 64-16 = 48 
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ضعف مساحة M8٩‏ ۸۸ کم طول A۸8‏ ؟ 


H 
4 
۸ الحل:‎ 
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KM = 8cm  نيقاسلا المثلٹ ۷8× متساوي‎ ٠ 


HN = /48 = 4/3 cm 


نفرض ,4 مساحة ۸۸۷18 مساحة المثلث = - القاعدة × الارتفاع 


1 1 
A, = ZMK x HN = > x 8 x 3 = 163 cm2 
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|[ 7| المشلثان ۸۷1۴ ,)۸8 متشابهان جد مساحة محيط المثلث HB C‏ 
8€ علما ان محیط المثلٹ 4× يساوي ص8 ومساحته ص15 

الحل: تفرض ,4 مساحة المثلٹ KM۴‏ . تفرض ر4 مساحة المثلٹ )۸8 

AV 


A, _ (MH) 15 (6 15 36 15 9 
A BO A GF A 6 a, 16 
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240 
مساحة المثلث ۸48€ 9x A, = 240 ¬ A2 = —g— = 26.6cmê‏ ` 
ثفرض ,۴ محیط المثلٹ M8‏ ۸ . نفرض ر۴ محیط المثلٹ ۸8€ 
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“PP, MH 8 8 3 
‘Py, BC P, 8&8 P, 4 الطرفين في الو‎ 


محبط المثلٹ 48€ =10.6"m‏ == ر۴ ¬ 32= ر×3 


! 8 )| صمم احد المهندسين الرسم المجاور لأحدى الشركات العقارية طلبت 
الشركة تكبير الرسم 3 مرات لاستعماله كإعلان . ارسم حدود هذه 


الصورة بعد تحويلها بتناسب هندسي نسبثه 3 . 


| T1 2 3AN r o الحل:‎ 
(xy) ¬ (Mx, My) 

)0,3( + )3 × 0,3 × 3( ¬+ )0,9( 
)2,0( + )3 × 2,3 × 0( ¬+ )6, 0(7 
)1,0( + )3 × 1,3 × 0( ¬+ )3,0( 
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C)1,2) ¬ €'(2 x 1,2 xX 2) ¬ B'(2,4) 
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هندسة : جد صورة الشكل الرباعي حيث 


عر ردص جو ع ی ی کر ر 


حدود الصورة بعد تكبيرها بتناسب هندسي نسبته 
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خياطة : صمم خياط الغصاء العقابل أعرضه عان الزباتنَ بشكل كبر 


عبرها , ما طول الطريق الأول بين الشارع 62 والشارع 52 ؟ 
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بين مركز الدائرة ونقطة على الدائرة . 


الحل : قياس القوس = قياس الزاوية المركزية المقابلة لها 


AB = mZAOB , "ZA08 = 90* لأنها قاتمة‎ 


قياش القوس آلمقابل لازاوية ۸08 90° = AB‏ . 
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الحل : 


ی کی ع وو کو ج ر و نکر و 


عر رد کر ع ر کر کر کر جر 


OCONEE SS 


إلحل: قياس القوس 


120 


قياس الزاوية المركزية المقابلة لها 
360 
3 


mBEA = mZAOB = 180‏ مسقم 180° = mZAOB‏ 
120 
الدائرة المقابلة مقسمة الى ثلاث اجزاء متطابقة , جد قياس الأقواس الآتية : ABC , AB‏ 


م ر ر رای عو ر عا کر ی جو ر عو کر یر ر ا عر جک ر ا ی ر 


کے 
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YY 


LÃAۀAA4ĞA4۵2‎ 


ت زاویتان مرکزیتان تطابق وتراها وبالعکس 


180 
= 60 


ا اوجن نیس ارما ووس انمچ وو ي ال لایر 
قياس القوس = قياس الزاوية المركزية المقابلة لها 


مبرهنة الأقواس والاوتار 8٤‏ = 4€ = 
8€ منتظم (( متساوي الاضلاع المقابلة )) 


= mZABC ,mZABC = 360 —- 120 = 240 


معطى بالسۋال 8€ 


~~ 
ست 


TTY TITY TIY TIY "IY "IU "IY "IU "IY "IY "IU "LU "IU "UW 


کے 


کے 


mZCO0D = 90° ج قاتمة‎ mD€ = mZ0D = 90 
m AB = mZAOB ,mZAOB 


mZAOD 
mMmZAOD 


mzZBOC = 30° ¬4 mAÃAB = mZBOC = 30° 


mBCD = mzZBoD = 120° 


AB >= AC 


AB 


Se 


3) BCD : mZBoD = mZBOC + mZCOD = 30° + 90° = 120 


1).AB: 
mÃB 


1) BC 
2) DC 
4)BEA : 
5) AD : 
mAD 


VINEE 


B 
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vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYY 


vvvYvvvYvvvYY 


ی على وتر في دائرة ينصف الوتر وينصف كلا 
سیه . 
AO = BO ,ÃD = DB , BC = AC‏ »ك CD 1 AB‏ 


rvvYvvvYvvvYY 


vvvYvvvYvvvYY vvv fvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYvY 


vı 


مسن میمت سار شسیي یبد لیل فیا تھ اا مامت اد رای 
القطر 00 يساوي 5٥»‏ وان DE = 2c‏ 


الحل: ارسم نصف قطر 0٤‏ 


vvv vvv vvvYvvvYvvvYY vvv vvv 
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OC = OD = BO = 5cm , DE = 2cm ضطخۃeé‎ > OE = 5—-2 = 3cm 


vvv vı 


YY 


(0B) = (BE) + )£0( مبرهنة فيٿاغورس‎ 
(25)? = (BE)? + (3) => 25 = (BE) #9 4 (BE) = 25 9= 16 ¬ BE = 4cm 
" AB = 2 X BE = 2 X4 = 8cm لصف 48 مبرهنة القطر العموذ ي‎ ۴ 


vvvYvvvYY 


YY 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvv 


YY 
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:. القطر €( عمودي على الوتر ۸8 وينصفةه , 


vvv vvvYvvvYyY 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! 
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fvvvYvvvYvvvY' vvvYvvvYvyY fvvvYvvvYvyY 
ش4 فا‎ 44 4 


شش 


YY 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvv 
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مبرهنة المماس 


NN, 
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ميرهنة : القطعتان المماستان المرسومتان لدائرة من نقطة خارجة عنها متطابقان . 
CB , CA‏ مماسان للدائرة من قطة € 
CB = CA‏ . 


4ی 
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ھھ 
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A Ê A2 


EVOKE OLOLLECLECONL LECE OCLC OLOUNLOCECHOELEOLOLORL OLO OCLCOCLOUL OCLC OLECECLOLLCLOULOCLLCEON TECO NOEL OEE ONOCOL OLEH COCCI ELCLCCTC ETE ETETCONT 


جرک ر ی جر د ص جو ی ر ر ر اک ی ا عر جو ی و ر ی و وا کر ع ج ر و کر و ر ع عر جک ر ی و عر و ا ر ر عر کا ر ر عر ج ر کر کے جر ع عو کی ا کے عو اق ر ا جو ج و ر ر ی ر ر و ی مر ج عو ی ا کی جر عر ج و کے و ی و ا ا جر جر عر ج ا ج ای عو ی مو ی ا ج عو ا ا اجر کے عو ر ی ا جو ی وای ای و ر عو ا جر ی عر ا ی ا و ی امو جم اھ جر ر عو جم اھ ر و عو ج او جو ای جو ی و جم ا جر ج و ج ا ې ر 


_ مثالا دائرة مرگزها 0 في الشكل المجاور , 48 هو مماس للدائرة فی ۸ Sa 12c,‏ 

وقياس الزاوية ۸80 يساوي ”35 جد قياس الزاوية ۸08 ثم جد ww‏ 0 
طول القطعة المستقيمة 8٤‏ . 

الحل : 8۸ مماس الدائرة فى النقطة ۸ ٤‏ 


AB 1 AO ,mZOAB = 90° مبرهنة المماس ) قاتمة‎ ( 


¥ 


م 


“ mZABO = 35 ) معط‎ ( 
mZOBA + mZOAB + mZABO = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 
mZOBA + 35° + 90° = 180° ¬  mZOBA + 125 = 180° 


mZOBA = 180 - 125 = 55 


( متطابقان عنها خارجة نقطة من لدائرة المرسوؤفتان اللمماستان:القطعتان ) BC = 12cm‏ .-. »د BC = BA‏ 
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شغد ةةة دةةةدةةة دووف 
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AAA 44444: 


Aa 


NINN 


NNN 


LW. 


a7 mg o o o 0 
E mDAB = mZDOA + mZAOE + mZEOB = 90 +45 + 135 = 270 


KAYE 


360° - )180° + 45 ( = 360 - 225° = 135 


دائرة مقسمة الى 6 اجزاء متطابقة جد قياس کل قوس مما يأ : 


NLN NLN NNN NNN NNN NNN 
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4 
> 
AXXAKAXKKXXKKAXKKXAKKKXXKKXXKKAXKKXKKKKAXKKAXKKKXKKXXKKKXKKXAXKKKXKKXXKKKAAAA44A444A4 444444444444 AAA4AAAA4AA44A444AAA4AAAAAAAA4AAAAAAAAAAAA4AAA4AAA4SAAA4AAA4A4A4AAA4AAA44AA44AAA4AAA4A4A4AA44AAA4AA44AA44A444A4A4AA44AA4A44AAA44AAA44AAA4AAAAAA44AAA4AAA4AAAA4AAA44AAA4AAA4AAA4AAAAA444AA44AAAAAAA44AA4A4AAAAAAA4AA4AA4AAA4AAAAAAAA4QAA4SAA4AAAAAA4AA4AAA4AAA4AA4444444A4444AA3J 


ل جف كل كف كل كا جلف كل كاف لف كا .جلف كل كال .جلف كا .جلف ا كال .جلت كا .جلف كام كال جل خا ا ج ا .كاف جلف ا كلق كا كلف .جاه كا .كاف جات كا ل كلق قى لف كلق كلق .جلف كا .كلف .جلف ا جل كلق كق جلف كا لى .جلف كا كل .جلف ا .جلف لق قى ملق كل كلق .جلف كل .كلق جلف كل لق كلق قق .ملق كلق ل جلت کال کل کن کک 
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م چ کک م 


mÃB = 60‏ “- 4 60 = کے 


م 


mZAOB + mZBOC = 60° + 60 = 120 


AAA A4444 


mZAOB + mZBOC + mZCOD = 60° + 60° + 60 = 180° 


mZAOB + mZBOC = 60° + 60 = 120 


YvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvvYvvvY vvv YY 
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AAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


AAA 44444: AAAÃAAAAAAAAAA: 


OB = OC = 2.3 + 1.7 = 4cm 


)08(* = )0E(* + )£8(*  سروغاثيف جد ميرهنة‎ )4( = )2.3(* + Ê8) 


NNN. 


16 = 5.29 + (EB) >» (EB) = 16 - 5 29 = 10/71 EB = 10. 71 = 3.3m 


AB = 2 x EB = 2X 3.3 = 6.6عm‎ „, ر قر العموذي(‎ AB e 


استعمل مبرهنة المماس لتجد طول القطع المستقيمة 


OB LAB ,  mzZABO = 90° مبرهنة المماس ) قاتمة‎ ( 
OB = OC = 6cm , OA = 6 + 4 = 10cm 
)0A4(7 = )08( + )۸A8(- د مبرهنة فيتاغورس‎ )10( = )6(” + )A8(2 


100 = 36 + )A8(2 ج‎ )AB)( = 100 - 36 = 64 ¬ AB = 8cm 


NNN NNN 


NNN 
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امه 
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rvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYvvYYY 


EO 


AXXSKAXKKXXKKXXKKXKKKX2 Ki " 2 ۷ IY TITTY 244 0 4244 ” A444 v A444 Y TI IY TI "Y LÃĞAAA4AAA4AA44AAA4AAA4AAAAAAA4AAA4AA44AAA4AAA44AAA4AAA4AAA4AA44AA44AAA4AA4A4AA44AAA4AAA4AAA4AA44AA4444441 LÃAAAAAĞAAAAAAAAAAAAQAA4Q4۵4 MAA4A4444444۵2 


ل کے کی کی چ کک کی کی کل کک کم کی کل کک کم ج کل کل کف کم کک ج چ چ کی ج کم کک کم کم کمک که که که که که که ڪھ که ڪھ کن کن ج چ چ کن کن کم کم کم که که که که که که که که که کله کل کا کا کم ج ج کل کن کن کم که کم کم کم که کم کم کم کک کي ي 


KAKAKAAKAAAKAAAKKKKKKKKAKRAKAKAKAKAKKAKKKKKKKAKAKRAAAAKAKKKKKKAKKAKAAAAAKAAKAKKKKKAKAKAKAAAK A A 


1e vvvYvvvYvyvYvvvYvvvYyvvvYyvvvYvvyYYvyvvYvvvYvyvvYyvvYyvvvYyvvYvvyYYyvvvYvyvvYyvvvYyvvvYyrvvYvvyYYvvyYYyvyvvYvvrvYvvvYyvvvYyvvyvYyvvyvYvvyvYyvyvvYvvvYyvvvYvvvYyvyvYvvvYvvyYYvvvYvvvYvvvYyvvYvvvYyvvyvYvyvvYvyvvYvvvYyvvvYyvvYyvvyvYvrvvYvyvYYvvvYvvvYyvvvYyvvYyvvvYyvvyvYvvvYvvvYvvvYyvvYyvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvyvvYyvvvYyvvvYvvvYvvvYyvvvYyvvvYvvvYvvvYyvvYvvvYvyvvYyvvvYyYvvYvvvYyvyvYyvyYyYvvYYyYYYYYYY 


ر 


¥ 


RRR RAA 


KAaÃA4444 444A 444A AAAKAKAKKKAKKKAKKKXKKAKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKAXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKKKKXXKKKAKKKKKKKXKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKAKKAKKKKKKKKKAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKXKKXKKKKXKKKKAKKAKXKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKXAKKKXKKKXAKKXKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKXKKKXXKKKXXKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKXKAKKKKKKKKKKKXXKKKXKKKKKKKKXKAKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKXAKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKAKKKAKKKKKKXKKKKXKKKXKKKXKKKXKKKAKKXXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKAKKKKKKKAAKAAK KAKA AKA AKA AKAK KAJ 


ZCOA = 180° — (74 + 40° ( = 180° - 114° = 66 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvN vvv vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvvYvvvY vvv vv 


mDBE = mZDOB + mZBOE = 180° + 90 = 270 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYY 


© _ھ _ھ _ھ _ھ _ھ_CAAAAAAAAAAAKAKAAKAKKAKAKAAKAAAAAAAKKAKKAKAKAAKAKAAKAAAAAAKAKKKKAKAKAAKAAAAAKAKAKAKAKAKAAAAAAAKAKKKKAÃA_ÃA‏ 


mCA = mZCOA = 66° 


mBAC = mZBOA + mZCOA = 40 66 5,106 
mCÃ = mZDOC + mZCOA > ا‎ é6 i40 9) 


چ 


A | 


AAAAAAAAAAAAAAAA: 
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الدائرة المجاورة مقسمة الى 6 اجزاء متطابقة برهن أن الشکل ۸8)٤۴‏ سداسي منتظم ؟ 
الحل : صل ڊیjù ABCDEF‏ 


WW WOW WWW WW WW WW WWW WWW WWW. 
RA A RR RRA A A A Ê ê A Ê A. Ê ê Êê Ê ê Ê ê Êê. Ê A ê Ê ê Êê Ê Êê Ê ê Ê, Ê, Êê Êê Êê Ê Ê Ê Ê Ê Êê Ê Ê Ê 


¥ 
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EO: 


e IIIIII ITITIITITITIT TTT TT TTT TTT TTT TTT II IIIIII EET © 


کے کے کی کے کی کل اک کی کے کی کل کل کم کمک کک کم کم چ ھک کم کم کمک که که که که که که که که کي کي کي کي ي ي کک 


OAAAKAKAKAKAKAKAAKAAKAKAAKKAKKKKKAKKAAAKAAKAKAKKKKKKAKAKAKAKAKAKAKAKKKKKKKKAKAKAARAAKAKKAKAKKKKKAKRAKKAAKAAKAA AA A e 
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Rp RR PRE RPP EPEC PEEP EPP EPR RRP EPP DRPPLP HE PEPEERP EER EE EEPDERP E ERPEREAEEIRPIPLEPI E ELIHEELREEELIPEEE 


ر ٠‏ في الدائرة المجاورة استعمل مبرهنة القطر العمودي وجد طول القطعة المستقيمة ۸8 


C ۸0 الحل : ارسم صف القطر‎ 
AO = OC = 3 +2 = 5m 


8 )A0( = )0€( + )A£(” مبرهئة فيثاغورس‎ 


XAAKKAKAKKAKXKKAKXAKKXKKKKKKKXKKKKXKKKAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKXKKKXKKKKXXKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKKKKKKAKKKXKKKKXXKKKKKKKKAKKKKKKKXAKKKKKKKKKKXKKKKKAKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKKAKKKXAKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKXAKKKXXKKKKKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKKKKXAKKKXKKKKXKKAAAAAAKAKAAAKAAKKAA KASS KAJ 


2 = (3) + (AE) »ھ‎ 25 =9+ (AE) »د‎ (AE)? = 25-9 = 16 ¬ AE = 4m 


AB = 2 x AE = 2 x4 = 8m منقتصف 48 مبرهنة القطر العمودي‎ E 


استعمل مبرهئة المماس لتجد طول القطع المستقيمة ۸۲ ,۸8 في الدائرة المجاورة . C‏ 


A 


B 


(13) = (5)* + (AB) 


“ OB L1 AB 35 AB = 


AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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EO: 


(2.52) + Guar = €4 + 41434969 = 41434975. 4 


2 Ê Ê Ê Ê Ê, Ê ê Ê ê Ê Ê, Ê Ê ê Ê Ê NNN 


AB = (41434975.4 = 6437km 


NINN, 


KAAKAXAKKXAXKKKXKKKAKKKXKKKKKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKa Ki 


محطة فضائية : تبعد محطة مير الروسية عن مستوى سطح البحر مسافة 390٤۳‏ تقريبا , كم تبلغ المسافة بين هذه 
المحطة والأفق مقربا الناتج الى اقرب كيلومتر . 


: 


OB L1 AB »ك‎ AB = AC ¬» AC = 390Km 


Ê î ê Ê ê Ê Êê Ê Ê Ê Ê Ê Ê Ê Ê 


¥ 


¥. 


KAXÃA44444444 4444 AAAKKAKAAKKKAKKKAKKKAKKKXKKKXKKKKAKKKAKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKK AK 


AKAAKAAKAAKKAAKKAAKAKAAKAKAKAKAKAKAKAAKAKAAKAAKAAAAKAKAAKAKAKAKAKAKAAAKAAAAKAKAKKKAKAKAKAKAKAAAAAAAKAKAAKAKKAKAAKAAAAAAKAAKKAKKKAKAKAKAAKAAAAAAKAKKAKKAKAAAKAAAAAKAAKAKAKKAKKAĞAÃA_ A #_ A A È A 
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ل کے کل کی کی کی کل کل کی کم کی کل کک کے چ کک کم کم کک کم کم چ کم کم کم کک که که که که که که کم کي کي ي ي م کک 
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وج | تحد : استعمل مبرهنة المماسين وجد طول ۸8 في الداكرة المجاورة . 8 


MM 
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=4 .ı AB = BC مبرهنة المماسين‎ 


Ax —1=2x +11 5 4x—-2x<=1+11 >4 2x= 12 ¬5 ×x=-— =6 
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AB = 4x —-1 = 4(6) - 1= 24-1 = 23 


9ة حس عددي: اذا کانٽ الزاویتان ۸08 U08,‏ متطابقتان جد طول ٤٥8‏ 
في الدائرة المجاورة . 


A رک۹‎ ١ 
. COB = ZAOB >» CEB=AB ك‎ -. CB = AB 


8y-8= 6y ¬ 8y- 6y 


CB = 8y - 8 = 8(4) - 8= 32-8 = 


1 
يه *٭‎ 
1 
1 
1 
N] 6ê 
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nr Wr AAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


KAaÃA44444444 444A AAAKKAKAKKKXKKKAKKXXKKKKKKKAKKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKXKKAKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKXKKKKXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXAKKKXKKKKKKKKAKKKXKKKXKKKXAKKKKKKKKKKXKKKKXKKKXKKKXKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKAKKKXAKKKXAKKKXAKKKKKKKKKKKXKAKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKXXKKKKKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKXKKKXXKKKKKKKKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKAKKKKAKKKXAKKKKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKAKKXXAKKKXKKKXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKAA KAKA AKA AKA AKA AKAK KAJ 


الخطوات اللازمة لتجد قياس زاوية 486 في الرسم المجاور اذا ( 


mZBAO = 90° ial ,mZBCO = 90 


88 
mZAOB = mzCOB = —— = 44 


2 Ê Ê Ê Ê Ê Êê Ê ê Êê Ê Ê ê Ê Ê Ê Ê Ê ê ê Ê Ê Ê A Ê Ê Ê 


mZABO + mZAOB + mZBA0 = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 
mZABO + 44 + 90° = 180 ¬ mZABO + 134 = 180 ¬ mZABO = 180 —- 134 = 46 


mZCBO + mZCOB + mZ8C0 = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 


¥ 


mZCBO + 44 + 90° = 180 ¬  mzCBO0 + 134 = 180 ¬ mZCBO0 = 180 - 134 = 46 


¥ 


¥ 


mZABC = mZABO + mzCBO = 46° + 46 = 92 


¥ 
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aدةةةفةفاقافخفةقةقةةةقفة‏ فة قفففةقده U‏ 


vvvYvvYYY 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYY 


شد 


مبرهنة المحاور : (( تتقاطع محاور الاضلاع الثلاثة للمثلث في نقطة واحدة )) . ۰ 
واد د م ان الس بت 
الداثرة المحيطة : لكل مثلث دائرة واحدة تحيط به مركزها نقطة تقاطع المحاور الثلاثة . ! 


7 


2 


المحاور : هي الأعمدة المقامة على اضلاع مثلث من منتصفاتها تلتقي بنقطة واحدة (0) تكون 


rvvYvvvYY 
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vvvYvvvYY 
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کد 
> ےے 
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rvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYY 


د 


محور ۸8 يمر منتصف ۸8 وبوازي 8€ u‏ 


د 


محور 8٤‏ یمر فی منتصف 8٤‏ ویوازي ۸8 ب ٠.‏ المحاور الثلاثة تلتق في منتصف ۸)۲ 


AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÎ 


يمكن الاستفادة من مبرهنة منصفات زوايا المثلث لرسم الدائرة المحاطة بمثلث 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYY 


تتقاطع منصفات زوايا المثلث في نقطة واحدة . 
نقطة تقاطع منصفات الزوايا تقع على المسافة نفسها من الاضلاع الثلاثة . 


2 2 
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في كل مثلث توجد دائرة داخل المثلث مماسة لأضلاعه الثلاث وتسمى الدائرة المحاطة . 


OL = OK = OM 
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( مثا الدائرة التي مركزها 0 محاطة بالمثلث ۸8€ 
برهن أن 80 مثنصف 1.0۸ ومحور 1 . 
الحل: نصفا قطري الدائرة ا0 = 0K‏ , مبرهنة المماسیj BK = BL‏ 
المثلثان .801 80K,‏ متطابقان ومن التطاہق : ۸⁄72 = 7۸⁄1 K‏ 
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0 ينصف الزاونة 10K‏ , 80 محور KL‏ 3 
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A B . المثلنان 58| ,58× متطابقان‎ 
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اذا قطع مستقيمان متقاطعان دائرة تشکل علای کل منهما قطعتان مستقیمتان ناتجي 
ضرب طوليها متساوبان . 
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BH x HA = MH xX HK 


vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYY 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYY 


BH x HA = MH xX HK ةرَڌlدل| مبرهنة القاطعين ف‎ 


٣ھ‏ شف 


3X2=8xXx<x< => 8x=6 ديد‎ 


٠ھ‏ شف 
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MK = MH + HK = 8 4 = E _ 23 


8 4 
AB = AH + HB = 2+3 =5 A۸8 الوٹر‎ 
4 


جد قيمة × وطول گل مڻ AM, 8M‏ 


2 2 


A(Š% CM — 8D x DM +. مبرهنة القاطعين فى الداترة‎ 


XxX 3 = 9X2 ¬4 3x = 18 ھضد‎ × = = 6 


18 
3 
AM = AC + CM =6+ 3 =9 AM 


BM = BD + DM = 9+2 = 11 BM 


اذا تماس مستقيم مع دائرة وقطعها مستقيم اخر تشكلت على القاطع قطعتان 
مستقيمتان اتج ضرب طوليهما يساوي مربع طول قطعة المماس . 
AC x CM = (AB)‏ 
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مبرهنة المماس والقاطع في الدائرة AC x CM = (AB)‏ 


3 x 4 = (AB) ¬» (AB) = 12 ¬ AB = /12 = 2/3 
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کو کو کی کو کو کی ج عو ع و کی ووز ج ی خود لوا کو ع ی کک 
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AH x HB = MH x HK  ةرڌIدل‎  نيعطاقلا مبرهئة‎ 


(x) x (x) = 8 x 2 


×2 = 16 + x = + × =4 


YvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvYYY 


AH x HB = MH Xx HK  ةڌIدأ مبرهنة القاطعين ف‎ 


9X 4= 12 Xx 


vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYY 


12x = 36 د‎ ×= = 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYYY 


MC x CA = MD x D8 _ةرڌIدل لقاطعین ف‎ 


4X5=xxX9 و9‎ 2 


9= 20 ¬ = =2 % 


YvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvvYvvvNvvvYvvvY vvv vvv YY 


مبرهنة المماس والقاطع فى الداترة  AC × CM = (A8)2‏ 


12 × 4 = ×2 


x2 = 48 ¬+ x = /48 و‎ x= 43 a E ڈ0‎ : 
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AC x CM = (A8)  ةرگ|دلا والقاطع في‎ 


- - 4 


x(x + 1( = )6( ¬ x2 += 36 


x +x—36=0 ¬ a=1, b= 1,c= - 


—b + ¥ b7 — 4ac -1+± /1- 4)16 -1+/1+1 SE 


2 Ê Ê Ê Ê Ê Ê Ê ê Êê Ê Ê Ê Ê Ê Ê î ê ê ê ê Ê ê Ê Ê Ê Ê 


KAaÃA44444444 444A AAAKAKAKKKAKKKAKKXXKKKXKKKAKKKKXKKKKKKKKKKAKKKKXKKKXKKKKKKKXKKKAXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKKKKXKKKKXKKKXAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKAKKAKKKKKKKXKKXKKKKKKKKAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKXKKKXAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKAKXKKKXKKKKKKKKAKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKKKKXXKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXXKKKKKKKAKKKKAKKKXAKKXKAKKKAXKKKXKKKXKKKKKKKAKKXKAKKKXKKKAXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKAAKAAA KAKA AKA AKA AKAK KAJ 


rvvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvY vvv vvv vvv vvv vvv vvv vvvYvvvY vvv vvv vvv vvv YY 


AAKAAKAAKAAKKAAKKAAKAKAKAKAAKAKAKAAKAAKAAKAKKAKKAKAĞAA_A_A_ A _ È 


rvYvvvYvvvYvvY 


م 


vvvYvvv 


VL TL TL TL TL TL TL LU TU LU LU LU TL LU LU LU LU LU IU "IU "IW "IU "IU "IU "IU "IU "I "IU "IU "IY "LU "IU "I "IU "UW "LU "LU "LU "IU "IU "IU "IU "IW "IU "IU "IU "UU "IU "IU "LU "IU "IU "IU "IU "UU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "I "IU "IY "IU "UU "IW "IU "IY "UY "IY "IY "UU "UY "UY "IU "IU "IY "IY "IU "IL TIT e 


كف كف ل كا جلف كل كاف كلق كل .جلف ل جال .كلت كا .جلت ل جال جلت خا ماف کل کل کلت کا کن کک کک کک کک کک کک 


خا خا 


KAAAAKAKAKAKKAKAKAKAAAAKAAKAKAKKKKKKAKAKAKAAAKAKAKAKKKKKKAKAKAKAKAKAKAKAKAKKKKKAKKAKAKAKAAKAKAKKAKKKAKKAKKKAKKKAKAKKAKAKAKAKAKAKAAKA A A A 


rYYYYYYYYY rvvYvvvYvvvYyvvYyvvYyvvvYvvyYYvyvvYvyvvYvvvYyvvYyvvvYyvvYvvyvYyvvYvyvvYyvvvYyvvYyvyvYvvyYvvyYYyvyvYYvvvYvvvYyvyvYvvyvYyvvyYvvvYvvvYvyvvYvvvYyvvvYyvvyYvYvvrvYvvrvYvyvvYvvvYvvvYyvvYvvvYyvvvYvyvvYvyvvYvvvYyvvvYyvvYyvvYYyYYYYYYYYYYY rvYvvvYyvvYyvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYyvvvYvyvvYvvvYyvvvYvyvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvyvvYyvvYvvvYvyvvYyvvYyvvvYvyvYvyvYYvvYYYYYYYYYYYY 


E E RD FOR E E ERP‏ و ی و ر ر 


کو کو جر ر ر رک و ی ی ر کو کو ع ر کر 
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(a)‏ € مثلث قائم متساوي الساقين وطول كل من ساقيه 6٥٥‏ ارسم الدائرة التي يحيط 
بها المثلٹ ۸8٤‏ . وجد طول 8 , 0 نقطة التقاء منصفات زوايا المثلٹ ۸8€ 


6c 


محور ۸8 یمر فی منتصف ۸8 ویوازي 8€ کے المحاور الثلاث تلتق فی منتصف ۸۲٥‏ 
AB = BC = AC = 6cm‏ 


1 1 0 
BCX, # Zem 


4 = ٠ مہ‎ 


: 


چ 
3 
م 
ع 
:1 
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محور ۸5 یمر في منتصف ۸5 ویوازي ۸€ ے المحاور الثلاث تاتش فی منتصف )8 


٠ bb کک و‎ 4 a کے‎ a RPE 0 4 ۲ / 


= (4= 45 4» = 


AB=x+4=5+4=9 


AM x MB = DM xX MC مبرهئة القاطعين فى الدائرة‎ 


2 Ê Ê Ê Ê Ê Ê Ê ê Ê, Ê, Ê, Êê Ê Ê Ê ê Ê ê ê Ê Ê Ê 


Z2(x+1)=5X3 5>2 +2 = 5 
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2X = 15-2 + 2×=13 ¬ = 


13 6+13 19 
AB =2+x+1=3+— = = — =9 
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و کو کو ع کو و کو ج ر عو و کی وو ج و خو لو او ع و و و اقل ا ع عر و و لو و ی ی کو و او اع و و عو کو کیو خی اغ عو جلو یی ی ی عو و و ی اع جو ر و اک لوا و جر عو ج اکر کی کے و ې او و ام 


AM xX ME = (AC)  ةئ|دل مبرهئة القاطعین ف‎ 


25 6 
س دچ “د 25 = چئ کے 5(2( = × × 6 


م و و و و و ی و و و وک ا کو ی کو و و د و و و و و ا و و و ی و و و و کو د و کو و و کو و و و و کو و و و و ر 


25 36+25 61 
B AB = 6+x= 6+ = == 2 


AM X MC = (A8)  ةرئدل مبرهنة القاطعين ف‎ 
B 3×9 = )» ¬ ×22 =27 ¬ ×= 27-3 


بناء : یرتکز جسر على قوس دائرة كما مبين في الشكل المقابل ٠‏ 


t أ‎ 


“۴ ما قطر الدائرۃ‎ 0€ = 150m, AB = 60m , محور0€‎ AB 


َ 7/1 DB = BC = 75m الحل:‎ 


¬3 کی 2 د 


60x BM = 75x75 =» 60x BM = 5625 


: 1 1 
2 - BSB FS ¢ 


AM = AB + BM = 60 + 937392 1535 


=> 4 4 
8 2 9 کےا کے ۵ 


ص 


قمر صناعی يدور حول الأرض عای ارتفاع ا8200 اذا کان 
الأرض 12800 تقربيا , كم المسافة الق تفصل القمر الصناعي عن 
النقطة 8 فى الشكل المجاور. 
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و م عر کک و ر ی کا ر 


هندسة : 0 نقطة تقاطع محاور المثلث ۸8€ جد محيط المثلث )۸8 مستعملا الشكل المجاور ؟ 
الحل : محيط المثلث = مجموع اضلاعه الثلاثة 


و کی کر ی کی او کو ج و ر و کی کو ی جو د کیو کو اع جر کرو 
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وار جو ج و ر کو کی ی و ر ی ع جو کے و ی اع ی جر و ھاو کو ا جو ی و ای باع کو ج جو ج اع کی ی و ی و کی ی رر 
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AB + BC + AC 


5 + 7 + 3 = 15c" المخحيط‎ 


7cm 


الخطاً : 


فيما يلي حلان لإيجاد قيمة × في الشكل المقابل ايهما الحل الخطاً برر اجابتك : 


کک 


AM x MC = (AB)  ةڌIدل ت ۈ‎ 


AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 
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4x×x6=x»2 ¬+ ×» =24 ج‎ x = 24 ¬ / ×=2۴€ 


MB = 12 —x 


ميرهنة القاطعين في الداثرة AD × 0€ = )8M(*‏ 


)6()( = )12 - ×(2 ¬ 6x = 144 - 24x + x 
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144— 24x + x -6x = 0 + x - 30x + 144 =0 > )x- 24) ¬- 6( =0 


x×-6=0 >× =6‏ او 24=× ¬ 0 =24- × اما 
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)مسألة مغتوحة : في الشكل المجاور داثرة مرها 0 , 81 ,8€ ,۸€ ۰ 
3# مماسات للدائرة جد طول القطعة 8)٤‏ 
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الحل : B۴‏ ,80 مماسان للدائرة . 


£ ,۸€ مماسان للدائرة 
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مسألة تستعمل فيه المحاور ومنصفات الزوايا لمثلث في رسم دائرة محيطة . 
الدائرة التي مركزها 0 محاطة بالمثلث MN‏ 
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الزاوية المحيطية : هي الزاوية التي رأسها نقطة من ثقاط الدائرة وضلعاها وتران في الدائرة . 


قياس الزاوية المحيطية تساوي قياس القوس المواجه لها . 
—mAC‏ — 
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OLAKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK KK A A A kK J A A kk J کک‎ 


جد قياس الزوايا المحيطية التالية في الشكل المجاور 
i) ZzD ii) ZBAD 7‏ 


1 __ 1 
2 REA ii) mzBAD = „mBD 


1 £ سے‎ 
mzD = 2 x 140 = 70 mZBED = ; mBD 


“. mZBED = mzBAD = 30 


كل الزوايا المحيطية التي تواجه قوسا مشتركا على الدائرة تتظابق , 
mZA = mzB = mzC = mzD = mEF‏ 


KXXXKKXXKKK3K KKK KKK KKK KKK AK KKK KK KKK KK KKK 33 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAA! 


۰ 
XAAXXKKAXAKAKXKKKXKKKXKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKKKKXKKKXAKKKXAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKXXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKXAKKKKKKKXKKKKKKKKKAKKKKAKKKKAKKXKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKAKKKXKKKKAKKKKKKKKAKKKKKKKXAKKKKKKKKK 
NNN اش‎ 


هنالك حالة خاصة للزاودة المحيطية عندمااتكون زاونة قائمة : 
كل زاوية محيطية تواجه نصف دائرة تكون قائمة . 
كل زاوية محيطية تواجه قطرا تكون قائمة . 
ع كل زاوية محيطية قائمة تواجه قطرا . 
mzA = MBC = 90‏ 
دائرة قطرها ۴8× تقطع 11 فی ۸ وتقطعٌ ۸1 ,”كما فی آلشكل المجاون: 
برهن أن ۸× و 1M‏ ارتفاعات فی المثلٹ 1)1|. 


eoo® 
“ڪڪ‎ 
خف‎ ھ٣‎ 


زاونة محيطية تواجه القطر #8 mZHNK‏ “ 


—'" “. mZHNK = 90 ةnڌlق‎ 


XAKAXKKKKAXKKKKKKKKKKKXKKKKKKaKJ 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A4A 


ارتفاع فی المثلٹ KN H1٤1‏ .“ 
زاونة محيطية تواجه القطر ۸8۴ mZHMK‏ “ 
قlئanة‏ 90 = mZHMK‏ .“ 


ارتفاع فی المثلٹث 1)1 KM‏ . 


MAAAKKAKAKAKAKKKXKKKAXKKAKXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKK Kı 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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الزاوية المماسية ‏ 


KAKAXAKKKXAKKXAXKKKXKKKAXKKKXKKKXKKKKKKKAAKAAKKAAK AAA AKA KKK 


اذا تقاطع مماس الدائرة مع مستقيم يمر فى نقطة التماس يكون قياس الزاوبة بينهما نصف 
قياس القوس المقتطع . 


1 __ 
mzZA = ; MAC 


باستعمال مبرهنة الزوايا المماسية والشكل المجاور جد قياس كل مما بأني : 


ت 


i) ZA ii) NA 9 


M / : 
A 


1 2 MPs Lm CR a نة ال‎ 
i) mzA = zm CA رة الزوايا المماسية‎ 2)mzCNM =m €١ مبرهنة الزوايا المماسية‎ 


. 
الطرفين في الوسطين س€ صح = 82 72 = 144 mzA = > x‏ 


m CN = 2x 82Z = 164 


الزوايا الداخلية والخارجية فى الدائرة 
الخارحىة و الداق ة 
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اذا تقاطع مستقيمان خارج دائرة فقياس الزاوية بينهماريشاوي نصف الفزق بين قياس 
القوسين المقتطعبن . 
mZD = > (mlAB ımlKN)‏ 
جد قياس الزاودة الخارجية ق كل مما يأ : 
4 ¡) باستعمال مبرهنة الزاوية الخارجية في الدائرة وبالتعوبض عن قيمة الاقواس في الرسم نجد قياس الزاوية × , 
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eoo® 
و‎ 
KAKKAK2 


mzx = “ (m ÃB - m KN) - 1 4172 - 907( 
2 2 


O 


“. MmZx = 2× 82° = 41 


ز1) باستعمال مبرهنة الزاوية الخارجية في الدائرة وبالتعويض عن قيمة ۸8 ب 360 نجد قياس الزاوية × . 


mzx = > (m KAN - m KN) = > (360° - 130°) 


“. mZx = x 230° = 115° 
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کک اک ھک کن اکان اکان کا کل کک کل کا اکان کان کان اکا کا کل کل اک کل کان کا کا کان کا کا کان کا کا کان کک کل کل کل کان کل کک کے 
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0 0 | 
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o 
mzCMK = > (m EK + m ÃB) 


1 ۶ 
جد قياس 245(8 مستعملا مبرهنة الزاوبة الداخلية في الدائرة . 


K N . ۱ 


lL 
mzADB = > (m KN + m ÃB) مبرهنة الزاودة الداخلية فى دائرة‎ 


1 O O 1 O O 
:. mZADB = > (102° + 44°) = > x 146 = 3 


۴ API IRPIRPIRP I RPIRPIRPLRPIRP I RPIRP I RPLRPIRPLRPIRP I RPIRPLRPLRPIRP I RP IPI LRP IRL RP INFILL RFLP IAFL RP IPI LRP INP IRI IAPR LRP LRP LRP INPRO RP LRP IRP LRP IRI LRP IAPR IPI INFILL 


في کل رياعي دائري مجموع قياس کل زاودتين متقابلتيل اوي 180 
mzAÈhizC = 180°‏ 
mzB + mzD = 180‏ 


۷ 
XAAXXKKKAKKKXKKXKKKKXKKKAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKXKKKKXXKKKKKKKKAKKKKAKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKAKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKXKKKXXKKKKKKKXXKKKXKKKKKKKKKKAKAAAAAKKAAAAAAKKAAK KKK 


جد قيمة ج ,× في الشكل المجاور. 


مبرهنة الرباعي الدائري 0= ×2 + × * _ # ر مبرهنة الرباعي الدائري 180 = 81 a+‏ “ 
o a ' 180‏ 
60 = ج کر کم 1807 = 3 99 = 81 - 180 = 4.. 


جد قیاس کل مما بني : 


XKAXAKKXKKKKKKKKKKKKKKKKXKAKKKKKKKKKKKKAKXKKKKKKKKKKKKKAKKKXKKKAKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKAKKKXAKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKXKK: 
شھ فا‎ ھ٠‎ AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A4AA4) AAA 444444444 lAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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مبرهنة الزاوىة المحيطية mzABC = > m ÃC‏ لى 
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1 O O 
“. mMZABC = x25 = 12.5 
mzACB = mzABC = 12.5 


E mzBCN = -m 6١ مبرهنة الزاوىة المحيطية‎ 


40 = =m EN 4 mEÊN =2 x40 = 80 


E mZCKA 6 mZCBA 


mzCKA = m AC = 90° ۸€ زاوتة محاظاةتواجه القطر‎ 


زاوية محيطية تواجه القطزً )۸ 90° = mZzCBA = m ÃC‏ 


ls mzMNB ا‎ m ÊN 
B E9. 


الحل : مبرهنة الزواي اماس mzMNB = ^ m ÊN‏ 
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AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


XKAXAKKAKXKKa3J 
AAAAAAAAA4AAA4: 


1 : 
. mZMNB = 2 x 189 = 94.5 
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m ÊN = 189 


XAKKAXKKKXXKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKK KK: 
AAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A. 


اذا علمت أن M1‏ مرگز الدائرة 1 و ×1 هو قطر الدائرة 2 
برهن أن : ۸8 و ۸× هما مماسان للدائرة 1 


زاوىة محيطية تواجه القطر ZKAM MM)‏ . 
قlئanة‏ 90 = KAM‏ .“ 


زاوىة محيطية تواجه القطر LZKBM MM)‏ . 


“. ZKBM = 90 جد قائمة‎ A۸ = ×8 ھما مماسان للدائرة 1 ج‎ KA, KB 
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AÃAAÃÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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AK + m BC 
= 0 
— 86 
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1 204 
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1 
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ÃB -m KN) 
-30( ×2 => 50 
ي‎ 
= 94 
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mZKNA 
mzZKNA = 
“. MmZKNA 
m 
C= 1 
mzC = 5 m 
25 = X 
m X = 50 
Za + 86 
2a = 0 
Zb + 105 


“ mZNAB = mzABC = 55.5 
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شش‎ AA AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4. 


| 2 اثار : تمثل الصورة ال 


mzHBC = > (m FÊ + m AK) مبرهنة الزاوية الداخلية في دائرة‎ 


مجاورة بناية الملوية ( من الأعلى ) في سامراء يقف زائر عند النقطة 4 وينظر الى الموقع 8 ,0 بحيث 
يستقيم خط النظر عبر هذين النقطتين , مع نقطتين تشكلان قطر للدائرة التي تمثلها قاعدة الملوية اذاكان ”57 = 8€ 
فکم قياس 28۸€ ؟ 


m BC 


.. mzHBC = > (102° + 35°) = > x 137° = 68.5 


مبرهنة الزاوية الخارجية في دائرة (8) ص - mC = 3 (m AB‏ 
m KB = 360° - (180° + 140°) = 360° - 320 40‏ 


1 u 1 1 
mzX = > (180° ¬ 40°( = > x 140° =0 


مبرهنة الرباعي الدائري 180 = ×+ × 


180 
= 90 
2 


2x = 180 ¬ ×» = 


بالتبادل 92 = ¥" 
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= 2)42 + 60° ( = × 102° = 51° 
2 2 


= = (m ADB — m AB) a . 


2x + 10 + x + 130 = 30 


3x = 360-140‏ د 360 = 140 + 3x‏ ج 
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= ymAC = > (130 + 73.3) = < X 203.3 = 101.65 
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مبرهنة الرياعي الدائري ‏ 180 = م4 + ع 
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مبرهنة الرياعي الدائري 180 = م4 + f‏ 


f + 4(36°( = 180 ¬ ۴+144 = 180° 


vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvv vvv vvv vv 


f + 144° = 180 ¬ f= 180 - 144 = 36 
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كيف تستعمل مبرهنات الزوايا الداخلية والخارجية لنقارن ايان الزاويئين ۷ ,× 


mZYı= = (m BE + m CD) 
1 تستعمل مبرهنة الزاوية الخارجية اذا تقاطع مستقيمان خارج دائرة فقياس الزاوية بينهما يساوي نصف الفرق بين القو‎ 
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لكل شعبة من شعب الصف الثالث المتوسط مقاعد دراسية متساودة وكان في شعبة ( أ) يجلس الطالب ياسرفي 
المقعد الرابع من الامام وفي المقعد الثاني من الخلف و المقعد الخامس من اليسار والثاني من اليمين , ارسم شكلا 
لإيجاد عدد المقاعد في الشعبة ( أ) التي يجلس فيها ياسر. 


عدد المقاعد في الشعبة (أ) = 6 × 5 = 30 
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مسرح مقسم الى عدة اقسام جلس انمارقي ال 
جهة اليسار والسادس من جهة | 
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الحل : ثفرض عدد الدقائق اللازمة لملء الخزان † 


تم تشكيل هرم رياعي القاعدة باستعمال كرات صغيرة كما في الشكل المجاور 
اذا کان الهرم مکونا من خمس طبقات . ما عدد كرات الهرم ؟ 


عدد الگرات = 16 × 5 = 80 گرة 


3 يستغرق قص قطعة من الخشب الى 5 قطع 
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= 3LxHXN ب‎ A= x7 x 6.5 X 8 = 7 x 6.5 X4 = 182m? 
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P=4xL=4xX15 = 
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مبرهنة فيثاغورس ”×+ 847 = 

5) = )3( +× ¬ 25=9 

x =25-9=16 ¬ x 
1L = 2x = 2(4) = 8m 


P=nXL= 5X 8 = 40m 


=? , H=6cm , L=7.5cm , n= 8 


A=-—LxHxn=—X7.5X 6X7 = 7.5 X3 X7 = 157. 5cm? 
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| المساحة الجانبية للمخروط في الشكل المجاور هو : 
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LA =? , 1= 25cm , r= 9cm الحل:‎ 


LA = 2r xl = 2î X 9 X 25 = 450 المساحة الجائبية للمخروط‎ 
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zB Xh = 2x 324 x 20 = 108 x20 2160cm 
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الجواب فرع () جد 50 = 100 ×2 = 


xX 36 = 2 X 12 = 24cm 
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تم رسم الصورة بعد تحويلها بتناسب هندسي نسبته ;ٌ فتكون كما في الررسم المجاور : . 
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ر9 کک کک کک کک ما قد م هساك ك هكاك ااا مم اکت ماکاک کک کک مک اد کک کک مک کک کے 4 “ 
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KAAAKAAKKAKKAKAKAKAKAAKAAKAKAAKKKKKKKKAKAAKAAKAKAKKAKKKKKKKAAKAAKAKAKAKKKKKKAKAKAKAKAKAAKAKAKAKKARAKAKA A A A 


revvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYyvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvNyvvvYvvvYvvyvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvyvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvYvYvYYVYYYY 


ا ا ا 
ی هه اه 


1 A.4 4 4 “ ( 4 
PEEP ELE ر : 5 ر‎ 


a) 180 b)90 cC©225 d)135 


m ABC = mZAOB + mZBOC 


الجواب فرع (ع) +¬ 225 = 90° + 135° = m ABC‏ 


a) 90 b)42 c45 d)135 


۷ 


5 


(BE) = 25-9=16 => BE= 


RAR AA ARARRARAARARARRAAAAARRARARARAAARAARAA AAA ARAA ARA A AA A A A A A A A Êê Ê Ê A A A A A A A A A A A A A A A A Ê Ê Ê A Ê A Ê Ê ê Ê, 


AB= 2X BE=2=4=8 »د‎ 


۷ 


5 


a) 115 b)120 c) 65 d) 90 


TvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvNvvvYvvvY vvv vvv vvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvY vvv vvvNvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvvYvvvYvvvYvvvNvvvY vvv vvv vvv vvv YY 


1 „, mZOAB = 90° قائمة‎ 
+ mzOAB + mZABO0 = 180° مجموع زوايا المثلث‎ 
+ 90° +25 = 180° ¬4 mLZAOB + 115° = 180° 


الجواب فرع (ع) د 65 = 180-115 = 


TILTTITTT 71 4 O LAGI O TLL A O ALET E O CGE A OR GT E E ALLA E E EL E A LEL ETE O EAL E O A TLC OLE LT aE CGA GAS 
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ر 


y 


yy y yy‏ پک ووو : 8 ر 
SSDP IISDDDIISISDDEDIISDSII I222 2222 ٠ oi ELLES EEL LLL E‏ 


manana aanansaaaana———_—¬~_ manasa ——“~“_ nana annassaannnasaasa saa —— 
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RARARARRAARARAARAA A AR A AR RA AR A A RA A A RR A A A A A A Ê ê Ê Êê Êê Ê Ê Ê Ê Ê ê Ê Ê ê Ê Ê Ê Ê Ê A 


8 
2 


TIT TIL TLL TL TIL TL LU LU TU LU LU LU TL LU TL LU LU TL I "IU IY "IU "IU "IU "IU "IU "IY "IU "LU "IU "IU "IY "IU "IU "IU "LU IU "LU "IU "IU "IU "IY "LU "LU "IU "IU "IU "IU "IU "IY "IU "IU "IU "IU "UU "IU "IU "IU "LU "IU "IY "IU "IU I "U "IW "IU "IU "IY "IY "I "UY "UY "IU "IU "IU "IY "IU "UU "IY "IU "IU "IU "IU "IU "IU 


ددد دده هددد دهد هددد دده تدده ددد ددد دده دهده دهده هة 


fOAAAKAKAKAKAKAAAKAAAAKKKKKKAKKAKAAKAKAKAKAKKAKKKKKKAKAAKAAKAKAKAKAKKKKKAKAKAAKAAKAKAKAKAKKKKAKAKAAAK A A 


nr 10 E51 14 €) 12 


2 = )۸0(* + )48(  سروغاثيف د مبرهنة‎ )13(” = )5(” + )48(” = 169 = 25 + (AB) 


169 - 25 = 144 د‎ AB = /144 = 12 


ب 
N‏ 
I‏ 


rvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvY vvv vvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvYvvvY vvv vvvvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv vvv vvvYvvvYvvvYvvvYvvvY vvv 


EO 


آ 


KE x EM = AE X Eğ  ةڌدل| ا ) مبرهنة القطعین ف‎ 


(Ox) = 3<6 ¬ 2x = 18 چ ف‎ =9 : 


| ۵ الجواب فرع )d(‏ د 9=3 


الجواب فرع (ط( +¬ MK = x+2x=3+2(3)=3+6=9‏ 


F POLONIA RPI RPL RPI RRIF LRP IAPR INPRO INFILL RP LRP RPP IPR INFILL IPI IRPIRPIRPIRPLRPIAPI RP IRI LRP IRIS RPP LRP IPL LRP IPL RRIF RRIF IRIEL IAPR IRF RPIRPLRTIER 


انظر الشكل المجاور واختر الاجابة الصحيحة للأسئلة [5 


a) 2 b) 3 


2 ÊÊ Ê Ê ê Ê A Ê Ê Êê Ê Ê Ê Êê Êê Ê ê Êê Ê Ê Ê Êê Êê Ê Êê Êê Ê Ê Ê Ê ê ê Ê Ê Ê Ê Ê NNN, 


6 
سے 


MC x CA = MD x DB مبرهنة المماس والقاطح في الدائرة‎ 


x(x +2) = 3X1 ¬ x +2<=3 ¬ x +2-3 =0 ¬ )x+ 3) -1( =0‏ 
الجواب فرع (ع) د 1=× د 1=0-× أو بهمل 3- =× د x×+3=0‏ أما 


AAKAAKAAKAAKKAAKKAAKAKAAKAKAAKAKAKAKAKAKAAKAKAKAAKAAAAAKAKAKKAKAKAKAAAAAAKAKKAKAKAKAKAKAKAKAAKAAAAKAAKAAKAKKAKAAKAAAKAAAAAKAKKKAKAKAKAKAAAAAAAKAKAKKAKAAKAAAAAAAAKAKAKKAKKAAĞKAA_ A _ _Ã Ã A 


امه 


IT ITIOUOTWTUWUWUWUWUWWUWWWYWWUWWWW WWW W WWW WWW WWWWWWWWWWWIWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWWUWWTWWWWWWWWWVWUTWe© 


ل کے کل کی کی کی کل کل کی کم کی کل کل کم کم چ کیک کم کم چ لھ کم کم کم کم کم کمک که که که که که کم که کي کي کي کک کم کک 


rrvvYvvvYvyvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYyvvvYvvvYvvyvNvvvYvvvNvvvNyvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYyvvvYvvvYvvyvYvvvYvvvYvvvYyvvvYvvvYyvvvYvvvYvvvYvvvNvvvNvvvYvvyvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNyvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvvvYvyvvYvvvYvvvYvvvYvYvYYYY 


ا ا 
ی 2 


TrvvYvvvYvvvYvvvYvvvvvvNvvvNyvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvNvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvNvvvYvvvNvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvNvvvNvvvNvvvYvvvYvvvYvvvYvvvNyvvvYvvvYvvvY vvv vv 
8 


۹ 


= AC + CM =x+x +2 =1 +1+22 =4 ¬+ 


٠ > 


xXxn=—xX3X 0.8 x 9= 


٩ 


۹ 


P=nXL=10X2.5 = 25cm المحيط‎ 


A=—xLxHxXxn=—xX2.5 X1.5 X10 = 2.5 xX 1.5 x 5 = 18. 75cm? 


5 


5 
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VT 


1 
= „× 24 x 8 = 8 x 8 = 64m 


ILITTICUULLTTLLCLELLLTLCECULTLLETCTTILLLLTCTCCLLCTLECTCLLTCCCELLELILCLECCETLTILCIETLLILTCTCTLLLTLCTCTLILCLLCTEETUCTLCTECTULTLLCTTUEECTCCTTTECTCTCCUTUULCCTECTLUTTLCTTETECTLCCETUUTTKLETTUEEETTLTTLTTL 


< 


۹ 


2 7 : 4 
SSIS SSD 4 INSANA SARA S ES SBNDSSIADS ERDI SARA > 
aaa ق‎ 
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مدد ددد د تدده ددد هددد ددد ددد دده دده دهده دد ددد دد دده دده ددد تدده دد ددد دده ددد دد ددد ددد ددد هة 


KAAKAAKAKAKAKKKAKAKAKAAKAAKAKAAKAKKKKKKAKAKAAAAKAKAKKKKKKKKAKAKAKAKAKAKAAKAKKKKKKAKAKAKAKAAKAKAKAKAKKAKRAKAAKAA A A A 
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رر ر کے کے کے f‏ ر 7 ر 2 کر ا ا ا ا 


ر 


۴ 4 1 ( ٤ ( IIE 4 ۹ 4 A E 
pp PRE 2 : ر ر ر ر عر عر صر ا ر ر عر جر‎ 


کے چ کک چ 


Vv = r2 x h = 3 x (2)7 x 8 = 3 x 4r x 8 = î mî 


٣ = نجد حجم مخروط الکبیر : ہ10 = اط ,ص4‎ 8m 


10m 


V = rî xX h = —x (4r xX 10 = - x 16r X 10 = —— qm 


حجم الجسم المرگب KM‏ —— =[ —-([ = = ¥ - ر 


OA=—AD => 0A=—-x9=2 


NNN 


5 کے > 
ے ےس 


TITLTTITTT 71 4 O LACIE O LEL A O ALET E O CCE A OR GT E E ALA E O E EL A REL ETE O ECELA E O A TLC OLE LT aE CGS 
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yy y yy‏ پک ووو : 8 ر 
SSDP IISDDDIISISDDSSDSISDDII I2 222 ٠ oi ELLES EEL LLL E‏ 


manana annaaaaananaa aaa aaa > manasa ——“~“_ mnanaasaaannasasaaannnanaanasa aaa — 
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CACAN AAFC AIA AAAAA KA CALA ACA CACAO OVA AAALAC OA KAA AA AAA AAALAC AAT LAC CA AAT OCCO TI CAAT TDA CATT AAO TILA AACA TACA ATT ILA TLIO TCR, 
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ورم 


جد طول القطعة ۸۸ فی الشکل ادناه اذا علمٿ أنù‏ : DE || AB || KL‏ 


C 
DE = OD — OE = 6 — 5 = 1cm 


(OB) = (OE) + (EB) 
(6) = (5) + (EB)” => 36=2 


NNN NNN 


دائرة مرگزها 0 فی الشکل ادئاه , ۸8 هو مماس للدائرة فی ۸ 
وقياس الزاوية ۸80 يساوي 30 جد قياس الزاوية ۸08 

ثم جد طول القطعة المستقيمة )8 علما ان طول المماس ۸8 
يساوي إ4 


mZB AO = 90° قاتمة‎ 


mZAOB + mBAO + mABO = 180 مجموع زوايا المثلٹث‎ 


ILTITTLCULULTLTTLLLILLLTILCEUULTLETCTTLELLLTCTCCLLTLCETCCLLTCCCELCLEELICLCECCELTTLCIETLLILTCLCTLLLTLCTCLILCLLCTCETLCTLCCTECTLTLLCTCTEECTCCTTTLCTCTCCUUULCLCTECLUTTLCTCTETLELCTLCCTUUTTKLETTUTEETTLTTTTL 


9 و 
€ ر 
5 : ا 3 و 
u PY NF Jy PD:‏ 1 3 ¥ 3 
DSEDDEIDLSELSDDDEESLSEDDDDSLSESDSDESIEESDDDSISID sigan dh SSSI EELS DBNDESISSSERDESSESESE D> BEEBE ES‏ 


manana ananssaaaanaa————_ manasa nanansaasaanannananaaanaa aaa aaa aaa 
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aa a a a a a a r ae a 
mS SaaS aii 


mZAOB + 4 2 = TE +4 mZAOB + err س‎ r¬ 


mZAOB = 180° —- 120 = 60 


مبرهنة المماسين ص4 = BC = AB‏ 


۴ APOCRINE 


جد قيمة × وطول القاطع ۸8 ف الشكل ادناه 


C 
A0 × 08 = 500 × 0€ ميرهنة القاطعين ف الداثرة‎ 


)3×()») = 6 × 6 ¬ 3×7 = 36 ¬ ×» = 


AB = 3x +x = 3 xX 2/3 + 2/3 = 634 23 = 83 K | 


0 i 


جد قيمة × وطول القاطع ۴ ,48 في الشكل اداه . ® 4 1 D‏ 


E 8 U 


۴ 
ّ U 
١ 
A0 × 08 = 00 × 0£ مبرهنة القاطعین ف إلداترة‎ 
ss 4 ا‎ 
(2)) = 3) - 2) د‎ 2x= 3-6 و‎ 3x 2%26) وچ‎ x= 6 
٤ = SDS vT 11 ر‎ . 7 2 
TS 
ND ّ - ر‎ 
AB=2+x=2+6=8 بف ا‎ n» 7 ™ د‎ 
êdî ي‎ TE 7 A 
0 2^“ ۴ 8 ا )اتک‎ 5 "aT 4 
Aa 1 : | 4 ( 1 
” 7 د‎ SS 9 : ٤ 0 1 « : ١ ( ` ٣ 2 * 1 أ‎ 
س3‎ PP PP سو وو‎ | ¥ ` u NA IR. 
2 ا أ‎ FF ر ى‎ 
س کے‎ e ت‎ ST ہے‎ ۵9 
e ¿ ر ھ‎ e 
0 ۱ 
7 یح‎ SS 
— . کرک‎ Li 
ٍ 3 


P 
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ل کے کل کی کی کی کل کل کی کم کی کل کک کے چ کک کم کم کک کم کم چ کم کم کم کک که که که که که که کم کي کي ي ي م کک 


ا 


ا س س سے س کے سے سے سے سے سے سے 


س سے ت سے سے سے لے سے سے س 
N ¥ # N # ۶# ¥‏ 


⁄ 2 , 


و ر عر ج ر و ر ی و کی کی ر 


ر کو کر ر ی کو ر 


ر کچ جر عر کر رر ر ی کر ج د صر کر ع ر کو ص کر 


ر کر یر جرا عر جر جر ی و و و ا ر ر ر ی ی ر کے ر ج 


ر کے ر ع عر ر م ر کے عو اکر 


کر م ر جر عو کی ر ج ےر ج 


و و ا ر 


EP FP a o o 
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XAKKAXAKKKAKKAKXKKKKXAKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKXKKKXKKKKKKKXKKXKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKXXAKKXKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKAKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKAKKAKKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKKKKKXAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKXXKKKKKKKXKAA AAA AKKKAAKKKAKKKAA AAA AAAAKKAKKKAA KAKA] 


mZC + mZB + mZO0 = 180 مجموع زوايا المثلث‎ 
x + 90° + 50 = 180 ¬4 × + 140 = 180 ¬ ×= 180 - 140 = 40 


mzZBOD = — mêD > 50 == mÊD > mÊD = 100° 


Zz=-— mÊD = —x 100° = 50ً 


y = 90° - z= 90° - 50° = 40° 


جد مساحة ومحيط مضلع منتظم اذا اعطيت المعلومات في الشكل المجاور. 


4ı | 1 H = 6cm ,L = 3cm ,n = 11 الجل:‎ 


P=nxXxL=11x3 = 33cm ا المحيط‎ | i 1 
1 1 ر‎ ٤ \ : ۰ ج ص‎ E 1 3 
A=>xLXHXn=2>X3X 6X11 3X7 %1166 ياحة 7ت‎ 


١ ۴ ~4 


= ٣2۲ القاعدة دائرة‎ 
9r = rr >» r7 =9 ¬ r= 3cm 
= ph? +r? ¬ (5)7 = h7? + (3)2 ¬ 25 = h7 +9 


h? = 25-9 =16 ¬ h= (16 = 4cm 
=r xh =—« X9 x4 = ں12‎ cm” الحجم‎ 


TA = 2ır X1+ qr? = 2x X 3 X 5 + t(3)7 = 307 + 97 = 397m7 المساحة السطحية‎ 
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4 x A = 216 د‎ A = گے‎ = 54m 


بین ان المثلثین ۴8 , 48€ في الشكل المجاور متشابهان واكتب نسبة التشابه اذا كان : 
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کے 
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س ڪل 


EC CD X—2 
FD DB 4 


X—-2=8 > x=8++2=10 


مبرهنة الرياعي الدائري 79 = 101- 180=ع› ج 180= 101+› 


۴ APOIO RRIF E E E E CC CC CC CC O CC CC CC CC CC CC COC CC CC O CC CC CC LC CC LCC CE CC CC CC CA CA A 
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d 2C 


مبرهئة الرياعي الدائري 180 = ك3 + d‏ 


C 


u 
o 


o 180 o 
4d = 180 ج‎ d= —=45 


YYW 


مبرهنة الرياعي الدائري 180 = 2€ + € 


3€ = 180 ¬ €= = 60 
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ی OA ARA Ek B2 ۶ E E E REA‏ 
کو کو کو ھک کو ر ع رک ج ج مر ر ر 2 و م . م ع عو مر ر و کو ھر ی ر 


)x-40( ¬ 70 = x×—-40°‏ == 35 ر 
x = 70° + 40° = 110°‏ ۰ 
ED‏ 
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Î) mZAOC = 360° ¬ (mZAOB + mZBAD + mZDOC) 


mZAOC = 360° - (180° + 20° + 35° ( = 360 - 235 = 125° 


D€ = 70‏ ص د الطرفين ف الوسطين ٤0ص‏ = = 35 ¬ ii) mZDOC = > m5)‏ 


DB = 40‏ ص د الطرفین فی الوسطین m58‏ == 20° »ھ— iii) mZDOB = > mDBÈ‏ 


iv) mZDOA = mZDOC + mZAOC = 35° + 125° = 160 


v) mZBOE = mzZDOB = 20 


EB = 40‏ ص د الطرفين في الوسطین_ ۍmEÊ‏ > = 20° »ھ E = > mÊB‏ 
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المجتمع : جميع طلاب الملرسةء ا 
1ة) اسلوب جمع البيانات هو دراسة مسحية اذ توجد البيانات من اجابات افراد العينة نحو الاستبانة . 


4 


) العينة غير متحيزة : لأن هذه العينة تنگون من طلاب اختيروا عشوائيا . 


عن 


الجل: 1) العينة : المتسوقون الذين سألوا وعددهم 20 متسوقا 
المجتمع : المتسوقون الذين دخلوا المتجر . 
1) اسلوب جمع البيانات هو دراسة مسحية اذ توجد البيانات من اجابات افراد العينة المختارة 
1) العينة غير متحيزة : لأن الأشخاص الذين دخاوا المتجر اختيروا عشوائيا . 


سئل 10 اشخاص دخلوا مطعم كباب عن الاكلات التي يفضلونها 
¡)حدد العينة والمجتمع الذي اختاره صاحب المطعم 

11) صف اسلوب جمع البيانات الذي استعمله صاحب . 
1) حدد ما اذا كائت العينة متحيزة أم غير متحيزة . 
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الجل ز1) العينة : الاشخاص العشرة الذين دخلوا المطعم . 
المجتمع : جميع الاشخاص الذين دخلوا المطعم . 
ة) اسلوب جمع البيانات هو دراسة مسحية اذ توجد البيانات من اجابات افراد العينة المختارة . 
1) العينة متحيزة : لأن الاكلة المفضلة للأشخاص الموجودين في المطعم الكباب هي الكباب . 
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بعد جمع البيانات من خلال الدراسة المسحية تلخص البيانات تي تكون ذات معنى وذلك عن طريق استعمال مقاييس التزعة 
المركزية (( الوسط الحسابي - الوسيط - المنوال )) واختيار المقياس الانسب لتمثيل البيانات . 
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الوسط الحسابي e‏ ررم رداغ ای ب( ) 


Aa 


الوسيط (۷1۴): 1) رتب القيم تصاعديا أو تتازليا . 
2) اذاكان عدد القيم فرديا فأن قيمة الوسيط تقع فى المتتصف .^ 
3( اذاكان عدد القيم زوجيا هتالك قيمتان تقع في المنتصف نجمع هاتين الفيمنين ثم نقسم على 2 . 
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1) البيانات المجاورة تبین آوزان 9 صنادیق بالگیلو غرام : 3,5 ,21,4 ,3,2,3,6,5,5 
الجل : الوسط الحسابي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبيرة متطرفة هي : 21 تؤثر في قيمة الوسط الحسابي . 


المنوال : غير مناسب لتمثيل البیانات لوجود اگثر من منوال هما : 5 ,3 
الوسيط : هو المقياس الانسب لتمثيل البيانات لعدم وجود فجوة كبيرة في وسط البيانات : 21 ,6 ,5 ,5 ,5 ,4 ,3 ,3 ,3 ,2 


_4+5_9 


E === 4.5 الوسيط‎ 


1) حصل محمد على الدرجات التالية في خمسة اختيارات في مادة الرياضيات : 91 ,86 ,85 ,93 ,90 
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الوسط الحساي FOS FGI _ E _ gg‏ 8+ 0 3 
الوسط الحسابي : 89 هو مقياس مناسب لتمثيل البيائات لعدم وجود قيمة متطرفة . 
المنوال : لا يوجد لعدم وجود تكرار في البيانات . 
الوسيط : رتب القيم تصاعديا : 93 ,85,86,90,91 
الوسيط : 90 هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا يوجد فجوة كبيرة في وسط البيانات . 


کل مما يلي فسر اجابتك . 


[| 1_| دخل 30 شخص مكتبة عامة وسئل كل سادس شخص يدخل المكتبة عن هوايته المفضلة . 


الجل : 1) العينة : الاشخاص الذين سألوا وعددهم 5 اشخاص . 
المجتمع : شخص واحد من كل ستة اشخاص دخلوا المكتبة . 
11) اسلوب جمع البيانات هي دراسة مسجية إذ ت حك الأ جابآك ن أفراد العينة المختارة . 
العينة متحيزة : لأن الهواية المفضلة للأشخاص الذين يدخلون المكثبة هي القراءة . 
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الطلء:1) العينة : الاشخاص الذي تسلمواالأستبياتات وجددهم 100 عامل . 
المجتمع : جميع عمال المصبلع ٠‏ 
!)اسلوب جع اتات هي دراسة رة ا وید اجات من اردان نمو الاسترن. 
) العينة غير متحيزة ؛ لأن هذه العينة أكون من هجا وروا هشو اديا : 


KAAKAAAK A A 


کے کے 


لھ وزعت لحیوانات فی أحدی حدائق ق اليوانات قم اتير حیوان من کل مجموعة بصورة عشوائية لأجراء 
(ii‏ اسلوب جمح البيانات هي دراسه مسحيه اذ تؤ خذ الفحوصات من افراد العينة المختارة . 
[[1) العينة غير متحبزة : : لأننتائج الفحوصات مختلفة من حيوان لاخر . 
اي مقاييس النزعة المركزية ( ان وجدت ) هو الأنسب لوصف البيانات التالية ؟ فسر اجابتك . 
6 8,13, 8,1,14 إ4 
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59 
الوسط الحسابي 9.83 = 


الوسيط : نرتب القيم تصاعديا: 6,8,8,10,13,14 


6 


18 8+10 
الوسيط 559ر حع 


سيط :9 هواس ماي لمل انات اه سط الات وا توا ق را ن وط الات 


8,10,8,9,11,4,6,54 


الوسط الحسابي : غير مناسب لتمثيل البيانات رلو جوت قيمة كبا رة متطرفة هي : 54 تؤثر في قيمة الوسط الحسابي . 
المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات جود قيمة واحدة متکررقمرتين هي : 8 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا: 54 ,4,6,8,8,9,10,11 

8+9 17 
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الوسيط : 8.5 هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبيرة في وسط البيانات . 


8,9,8,6,10,9,11,13¥14/8,6,7,19 
الجل: الوسط الحسايی ‏ سحت ع 


_ 8+9+8+6+10 +07 F#11+13 +14+8 +6 +7+19 28 


المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة واحدة متكررة ثلاث مرات هي : 8 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا: 6,6,7,8,8,8,9,9,10,11,13,14,19 
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. الوسيط : 9 هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كيبيرة فى وسط البيانات‎ ٠ 


) ےا ترغب ادارة مطبعة في اعادة تدوير الورق التالف فأحصى العامل المكلف بذلك أن عدد الرزم في نهاية كل 
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85 
الوسط الحسابي 14.16 6 6 


الوسط الحسابي : 14.16 هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة 


المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة واحدة متكررة مرتين هي : 13 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 18, 12,13,13,14,15 
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13+14 27 
< =135  طيسولا‎ 


الوسيط : 13.5 هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبيرة فى وسط البيانات . 
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حدد العينة والمجتمع ثم صف اسلوب جمع البيانات وميز العينة المتحيزة من العينة غير المتحيزة فى كل مما يلى 
وفسر اجابتك . 
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الحل: 1) العينة : الاشخاص الذي تظلموا الاستبيانات وعددهم 200 شخض. 


المجتمح : جميع سكان احد /الأحخاء . 
(ii‏ اسلوب جمع البيانات هھ دراسة مسحية ان تۇخذ الاجابات مٺن افراد العينة نحو الاستبانة : 


: 1) العينة غير متحيزة : لأن هذه العينة تتكون من اشخاصاختيروا عشوائيا . 


XAAXXKKKXAKKKKKKKKKAKı XAKKAXKKKKXKKKXKKi KAKA XAKAXAKAKAKKXKKKXXKKKKKKKKKKKKKKKKKKaK XKAXAKKAXKKKKKKKKXKKKXAKKKKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKKAKKKKKKKKKAK a3 KAXXKKXAKKXXKKKXKKKXKKKAKKKKKAXSAKASK AAJ 
۲ 4ے شف‎ 44 ھ٣‎ AAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAL اھ‎ 


١‏ الحل: ¡) العينة :احد عمال العمل 
: المجتمع : جميح العمال داخل المعمل . 
(ii‏ اسلوب جمع البيانات هي دراسة مسحبة لمراقبة اداء احد العمال ت 


1) العينة غير متحيزة : لأن هذه العينة تتكون من احد العمال اختيروا عشوائيا 
۰ دا يقف عدد من الطالبات عند مدخل المدرسة ودسألن کل عاشر طالبة تدخل المدرسة عن هوايتها المفضلة 


الحل: 1) العينة :طالبة واحدة من كل عشرة طالبات 

المجتمع اال هر اة . 

[1) اسلوب جمع البيانات هي دراسة مسحية اذ تؤخذ الاجابات من افراد العينة المختارة . 
11) العينة غير متحيزة : لأن هذه العينة تتكون من طالبات اختيروا عشوائيا . 


7 


TILT TI LU TL TL TL TL LU LU LU LU LU TL LU TIL LU LU TL I "IU IY "IU "IU "IU "IU "IU "IY "IU "LU "IU "IW "IU "IU "IU "IU "IU IU "LU "IU "IU "UU "IY "IW "LU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "LU "LU "IU "IU "IU "IU "I "U "LW "UY "IU "I "IU "I "UU "IU "IU "IU "IY "IU "IU "UU "IY "IY "IU "IU "IU "IU "IU 


ز کک کا کک کا کلک کل کک کی کک کا کک کا کک کا کل کا کا کا کا کر کا کا کک کا کا کک کا کل کک کک کک کک 


4 
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مجموع ال 
) الجل: الوسط الحسار _ حي شم 


216 40+ 26+ 39 + 49 + 41 + 47 + 34 
الوسط الحسابي 394= ا 


کا 


الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 49, 41,47, 26,34,39,40 


الوسط الحسابي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبيرة متطرفةإهى : 20 تؤثر فى قيمة الوسط الحسابي . 


المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة واحدة متكررة ارهح مرات هي : 4 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 20 , 6, 6, 2,2,2,3,4,4,4,4 


: المنوال :لا يوجد لعدم وجود تكرار فى البيانات . 
3 
: 
۰ 
1 


““ 
gg‏ 
NN‏ کے کے ھک کچ 


الحل : الوسط الحساي ‏ ا 


3 
1 


OTITIS F3IFO+7+4 o1 
10 #10 j 

المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة واحدة متكررة اريح مرات هي : 5 

الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 3,3,4,0,5,5,5,606,7,8 


الوسط الحسابي 5.1 x=‏ 


م کے کے کے کے چ کے کے کے کے چ کے کے رھ 


5+5 10 


2 2 
الوسيط : 5 هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كيبرة فى وسط البيانات . 


الوسيط 5 


و 
و 
و 


لا کی کیک کی کی کی کل کی کم کی کک کی کم کی کل کک کم کی کک کم کم کمک کک کک که که که کک کي کي کي ي کي کم کک 


مستشفی : بعد مستشفی مدينة ver‏ طبيا متكاملا رة ج الخدمات للمواطنين في بغداد والمحافظات ٤‏ 
ا ج اا 


AAXKKAAKKKKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKAKJ 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


TVIYYYTYY 


ا ae‏ 
المجتمع :أقسام مجمع مستشفى مدينة الطب . 
5 العينة غير متحيزة : لأن الأطباء الذين اختيروا من كل قسم عشوائيا . 


تسوق : يبين الجدول في ادناه عدد الزبائن الذين يرتادون محل لبيع الأجهزة الكهربائية فى كل ساعة ي احد 
الايام . أي مقاييس النزعة المركزية هو الأنسب لوصف البيانات . 


الحسابي : غبر مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبيرة متطرفة هي : 32 تؤثر في قيمة الوسط الحسابي . 
المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة واحدة متكررة خمس مرات : 86 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 32,69,70,71,71,79;,79,81;82;85,88,86,86,86,86,86 


83 81+82 
الوسیطا ر 815 = = = 


- الوسيط : 81.5 هو مقياس مناسب لتمشثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبيرة فى وسط البيانات . 


17ا تغذية : يبين الجدول فى ادناه السعرات الحراربة لبعض الخضروات فى طبق لكل نوع أي مقاييس النزعة 
المركزىة هو الأنسب لوصف البيانات . 


کک کک کک کک کر کک کر کک کک کک کک ا ا ا کل که کل ل کد کد کر کد کر کر کر کر کر کر کر کر کک کک کک کک کک ل ا ا ل ل ل ا د د کد کد کر کر کد ر کر ر ر ل ل کک ل ل ل ل ل ر ل ل ل ر له ل له د له ل ل د ل ل له د ل ل ل له لد له ل لد لد ل ال د له ل کل کد له ا 
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NNN. 


TIT 
ےھ خا شف‎ 


المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة واحدة متكررة مرتين: 17 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 9,13,16,17,17,20,28,66 


17+17 34 
ME = = = 17  طيسولا‎ 


الوسيط : 17هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبيرة فى وسط البيانات . 


[#ق) تحد : أوجد مجموعة من الاعداد يكون وسيطها اصغر من وسطها الحساي . 
الحل: الاعداد هي : 7 3, 6,10,14 
اا 
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40 6+10+14+3+7 _! 
الوسط الحسای 86 = د )ل 
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الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 3,6,7,10,14 
الوسيط = 7 


أصحح الخطاً : تقول سناريا أن الوسط اساي هو انسبا مقاييلٌ النزعة المركزية لتمثيل البيانات : 
Z20, 8, 4,5,3‏ حدد خطاً نازا وضححه . 


الوسط الحسابي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبيرة متطرفة هي : 20 تؤثر في قيمة الوسط الحسابي . 
المنوال : لا يوجد لعدم وجود تكرار . 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 3,4,5,8,20 


الوسيط : 5 هوا ال ا نه ر شط يانات ولا توجد فجوة كبيرة فى وسط البيانات 


ود || حس عددي : ٤‏ دراسة مسحبة حول الدوام ٤‏ مدرسة ثانورة وزعت استبانة على 50 طالبا فكانت ذسبة 
74% من الطلاب يفضلون الدوام الصباحي . هل هذه الدراسة موثوق بها ؟ بين ذلك . 


الحل :كلا ليس موثوق بها لأن الدوام يخص جميعح الطلبة والأنسب تكون الاستبانة لجميع طلبة المدرسة . 
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TIT 
اھ فھ خاھ شف‎ 


| | اكتب | سوا عن معي تريد اجابته من خلا دراسة مسحية. 


الحل : في الدراسة المسحية : يتبين كون العينة التي تؤخذ معقولة أم لا . 


البيانات المضللة : 


ی ی ی ر ی ی ی 


N e e RP i E 
اشا ر . هل التمثيل بالأعمدة المجاور يعطي ضوزة(صحيحة حول نتائج الاستبانة‎ 


أن معظم العمال موافقون على تطبيقآالنظام الجديد 
مع العلم ان اطوال المدة الزمنية للتدربج . 

لاحظ أن : 450 عامل غير موافقين أو غير موافقين 
جدا على هذا النظام الجديد في حين ان عدد الموافقين 
يزيد قليلا عن 300عامل فقط . فأن التمثيل البياني 
المعروض مضلل والاستنتاج غہر صادق . غير موافق جدا اق ممتنع موافق موافق جدا 


KAXAKKKXKKAKXKKAKXKKKXAKKKXKKXKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXAKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKXAKKKXKKKXXKKKKKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKXAKKKKKKKAXKKXKKKKKKKKAKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKXAKKKAKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKXKKKKAKKKAKKKXAKKKXKKaK KAXZAAAAAAAKAAKAAKKA3J 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA, 


KAXAKKKXKKKXKKa3J 
AAAAAAAAAA4AAA4AA4A4! 


الرسم البياني قد يكون مضللا باطالة أو تقصير الفترات بين فيم البيانات وذلك لإعطاء 
انطباع معین 


(Ila |‏ لرسم البياني المجاور يوضح العلافة بين طولي القرش البيضاء الكبيرة وطول سمكة لقرش ماكو . ين 
هل الرسم البياني مضلل ؟ وضح ذلك . 


XAKKAXKKKXXKKKKKKKXKKKKKKAKKKKKKK KK 
AAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


نلاحظ ان طڑ الوا | ریا ١,‏ 
العمود السفلي . ولكن القيمة المناظرة لطول 
العمود العلوي هى 16 241 الكاظرة لطول 
العمود السفلي هي 4 بالتأكيد قيمة 4.9 ليست 
ضعف 4 وعليه الرسم البياني المجاور مضلل . 


نوع الاسماك 


3.1 3.4 3.7 40 43 4.6 49 5.2 
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AÃAAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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KAKAKAAKAAAAKAAAKKKKKKAKKAKAKAKAKAKAKAAKAKKKKKKAKAKAKAAAKAKAKAKKAKKKAKKAKAKAAKAAAKAAKAKKKKKKAKAKAKKKAKKKAKAKKAAKKAAKKAKAKAKAAKAKA A A A Q: 


الاحصاءات المضللة : بالإضافة الى الرسوم المضللة تستعمل الاحصاءات المضللة بهدف الترويج لشركة ” 
أو بضاعة معينة بأنعام النظر جيدا ٤‏ معظيات الاعلان يمكن تميز الاحصاءات المضللة . ٤‏ 


| مثال دضع صاحب محل للملابس الرجالية الاعلان الآن : 
( بدلات رجالية جديدة متوسط السعر 45 الف دينا ) في المحل 5 نماذج من البدلات اسعارها بالالف 
53 ,48 ,20 ,50 ,54 


الحل: 
53 + 48 + 20 + 40 + 54 


متوسط سعر البدلات 45 = دم 


لاحظ أن متوسط سعر البدلات هو 45 الف اينار آلا أن بدلة واحذاة سشعرها 20 الف دينار حيث يقل سعرها عن هذا 
المتوسط . وهذا يجعل الزبون سوف يدفع اكثر من هذا السعر ثمنا للبذلة . 
في استطلاع على 800 طالب اعدادية اقاد 70 منهم انهم يرغبون دخول كلية الهندسة فيما قال 50 
منهم بانهم يرغبون دخول كلية الطب . جاء في نتائج الاستطلاع ان الطلاب يفضلون لهندسة على 
الطب . 


الحل: ان مجموع الطلاب الذين شملهم الاشتطلاع فعلا هو : (120 = 50 + 70) طالبا من أصل 800 طالب أي 
أن العينة العشوائية كانت صغيرة جدا . النسلبة المئوبة لطلاب الذينرشملهم الاستطلاع تساوي 


2 × 100 =15% 


الرسم البياني يعطی انطباعا مضلا : 


لأن النسب بين الأطوال غير متساوية وذلك لكون ان 
النسبة الأولى هي : 157 - 150( بينهما إ7 ) 
والنسبة الثانية : 170 - 157 ( بينهما 13٥‏ ) 
كذلك هو الحال في النسبة الثالثة : 175 - 170 


اه ج هد ج ج د د د ا د ج د ا ج ا ج ف ا ج ا د ف د ا د ج ف ج ل ا و ا ا ج ا ا ج ف د ج هد د ج د ا ج ف و ا ا ج ل ا ج ف د د ا د و ا و و ف ا و ف ا ج ف ا ج ف د ا ج ج ا ف د ا ا ج ج ا ا د ا و ج ا د ا ا ا ا ا د ا ل ي 


AXKAKXXKKXAXKKXAXKKXXKKXXKKXXKKAXKKXXKKKAXKKAXKKKXKKXXKKKXKKXXKKKAKKKKXKKKAAA4A4A444A444AA44AAAAAAAAAA4AAAAAAA44A444AAA4AAA4AQAAAAAAAAAAA4AAAA4AAA4AAA4SAAAAAAAAAAA4AAA4AAA4AA44AAA4AAA4A444AAA44AAA4AA44A444A444AA4A4AAAA4AA4A4AAA4AAA4AAA4AAAA4AA44AAA4AAA44AAAA4AAA44AAA4AAA4AAA44AAAAAAA44AA44AAA4AAA4A444AAAAAAAAAAAAQAA4AAAA4AAAAAAA4AAA4AAAAAAA4A444AA444A44444444444444۸J 


TIT 
ےھ خا شف‎ 


n ۲- ا‎ 


أجور العامل العادي ت ولکن أجرة العامل الماهر بالساعة هھ 


5 الف دينار وأجرة العامل العادي بالساعة هى 5 الالف 
ر اشک 55 لست مف 5 علاي مااي | لق اا| 
المجاور مضلل . 


العامل الماهر العامل العادي 


N E‏ الاجور 


بالساعة 
7 
o1‏ 


بالالاف الدنانير 
o1‏ 


© 


فسر لماذا الاحصاءات التالية مضللة : 


بأن المقال صالح للنشر لأن نسبة الذين فضلوه كانت 13 الى 7 


الحل: الاحصاء مضللا لأن : 


1) یجب أن یکون عرض المقال بشكل عشواني ولیس انتخاي . 
2) يجب أن يحدد رأي الأشخاص ال (7) حول المقال . 


الرباضية وللمدة نفسها 90 بدلة رباضية. 
الحل: الاحصاء مضللا لأن : الزمن ليس قياس لبيح البدلات الرباضية وانما : 
1( يجب أن تكون البضاعة تمثل نفس النوعية وهن نفس المنشا : 
2) الأسعار التي تباع بها البضاعة يجب أن تكون متساودة. 
3 موقع المخزنين يؤثر ونوع الزائن والقكرة الشرائية. 
4( الفترة الزمنية لفتح المخزن واغلاقه يومتا . 
5 أسلوب البائع في طرح البضاعة وكيفية تعامله مع الزبائن . 


| تدرب وحل التمرينات وضح كيف يمكن أن يولد كل من الرسمين البيانيين التاليين انطباعا مضللا : 


الحل.: 


نے 
_ 


اسم 


عدد المباع بالطن 


وذلك لأن الأعمدة توضح أن هنالك فرق بين البضاعتين 
(2 - 1) طن ولكن الواقع في تحديد نسب المبيعات 
نلاحظ ان الفرق بينهما 9 طن . 
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TIT 
ےھ خا شف‎ 


هنالك تضليل لأن النسبة بين الرسم والعدد غير 
متساودة للمواد حيث عدد الكرات المرسومة (4) 
كرات وعدد الكرات في خانة الأعداد (20) كرة حيث 
أن النسبة هي : ( 2 من 10 ) 


بينما فى الخانة العليا ( الصناديق ) هنالك خمس صناديق وفي خانة العدد هناك 50 صندوق أي أن النسبة هي : 


0 


( 1 من 10 ). 


Wi‏ في استطلاع شمل 6 أشخاص حول مطالعة جريدة يومية افاد 4 منهم انهم يفضلون الجريدة (×) في نهاية 
الاستطلاع وردت الجملة الآتية : يفضل 2 من كل 3 شخاص مطالعة الجريدة (×) لماذا يعد هذا الاعلان 


ا الحل: : يعد هذا الإعلان مضللا لأن الاستطلاع شمل 6 أشخاض فقط , فيجب أن يكون الاستطلاع عشوانې وبشمل 
أعداد كييرة من الأشخاص ولكلا الجنسين ولأعمار متفاوتة ولظبقات مثقفة . 


۾ إ| سئل 100 طالب ن الطريقة التي يفضلونها في القدوم الى المدرسة 'فكانت إجابات 60 طالبا منهم على 
النحو الآ : 32 منهم يفضلون القدوم بواسطة سيارة الاجرة و18 يفضلون المثي و 10 طلاب يفضلون 
القدوم سياراتهم الخاصة . أستنتج أن نصف الطلاب يفضلون سيارة الأجرة . فسر لماذا الاحصاءات مضللة 


الحل : الاحصاءات مضللة لأن الذين يفضلؤن سيارة الأجرة فى القدوم الل المدرسة يمثل تقرديا )5( ثلث إجابات 60 
طالبا والاحصاء يجب أن يكون عاق عدد الطلاب 100 وليسن على 60 طالب . 


تدرب وحل مسائل حیانیة 

الأحياء : الرسم البياني المجاور يمثل القدرة على كتم النفس 
لفرس النهر وثعلب المياه . لماذا البيانات في الرسم 
مضللة ؟ وضح ذلك . 

ا الحل: البيانات فى الرسم البياني مضللة : 


1) لأن القدرة على كتم النفس فى الأعمدة البيانية تبين بأن فرس النهر له قدرة ضعف قدرة ثعلب المياه ولكن في 
القيم العمودية للرسم البياني فأن قدرة فرس النهر ثلاث أمثال قدرة ثعلب المياه في كتم النفس . 


2) لم يحدد في البيانات العمودية للرس البياني التي تمثل الوقت هل هو دقائق أم ساعات آم أيام وهذا يعتبر مضللا 
ايضا . 
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2 
اھ شف 


AX e 


. العلمية , الفنية‎ grr perp rye FETE IY my 


فسر لماذا البيانات في الرسم مضللة ؟ 


الحل: 


ف البيانات للأعمدة الأفقية يتبين بأن قراءة الكتب 
الفنية اكبر من مجموع الذين يفضلون قراءة الكتب 
الأدبية والعلمية والواقع ان عدد قراء الذين يفضلون 
الكتب العلمية بالاضافة الى عدد قراء الكتب الأدبية اكبر 
من عدد الذين يفضلون الكتب الفنية لذلك فأن 
البيانات ف الرسم مضللة . 


| 11 |مواصلات : بلغت اراح شركة الطیران ۸ في شهري تموز واب 5500 مليون دینار في حين كانت اريح شركة 
الطیران 8 في شهري نيسان ومايس ,500 7 ليون دينار . فسر لماذا الاحصاءات مضللة ؟ 


| الحل : الأحصاءات مضللة لأن مقارنة الأرناح غب ر امتطابقة فالشركة ۸ أزباحها لشهري تموز واب 5500 مليون دينار 
وأما الشركة 8 فأن ارباحها لشهرۍي نیسان ومایس 7500 مليون دنار . 


۰ ا تغذية : تحتوي قصبة لبروكي على ع447 من البوتاسيوم الجزرة الكبيرة 230g‏ ن البوتاسیوم فی 
حين يحتوي رأس القرنبيط على ع803 من البوتاسيوم ٠"فسر‏ لماذا الاحصاءات هذه مضللة ؟ 


االعل: الاحصاءات مضللة لأن المقارنة بين المواد الغذائية مختلفة . 


13 اكتشف الخطاً: بقول محمد أن الرسم يكون غير مضلل اذا بدأ زسم الأعمدة من الصفر بصرف النظر عن 
ثبوت طول الفترات . اكتشف خطاً محمد . 


الحل: بون الرسم البياني مضللا اذا كان رسم الأعمدة لا يبدا من الصفر وعدم ثبوت طول الفترة . 


4 ا |حس عددي : صل احد الباعة على العمولات التالية بالألاف الدنانير : شباط 965 , اذار 170 
نیسان 120 , تموز 125 , مايس 100 . اخبر اصدقاءه أن متوسط عمولته الشهردة 265 
الف دينار . فسر لماذا هذا الاحصاء مضلل ؟ 


الحل: لأن متوسط العمولة الشهردة 265 الف دينار هو ربح عمولة شهر شباط : تقرديا وكذلك فأن متوسط العمولة 
يساوي ضعف العمولة للأشهر نيسان وتموز ومايس تقرديا. 
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اذا کان : ر عددا صحیحا غبر سالب (( موجب )) فان مضروب العدد ۸ یرمز له !" 
وبعرف کالاتي : 


n! = n(n - 1)(n — 2) ()2)()1( 


وان : 1 = !1 ,1= !0 


| مئان | دخل 4 اشخاص الى غرفة تحتوي عل 4 کرامي في صرق واحد وطلب منهم الجلوس على تلك 
الكراسي . فكم طريقة يمكن أن يجلسون ؟ 


ظربقة 24 = 1× 2× 4×3 = !إ4 


Î 
i5! =5xXx4X3X2X1=10 


ii) 4! 2! = 4X3 X2 X142 X1 = 24 2722 


Mrz Sx4x3x2x1 


iv) 3! x 2! = (3 x 2 x 1)(2 x 1) == 6 xX 2 = 12 : 


8 
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(6-2)! 4! 4x3xX2x1 
0! 1 1 5 
6! _6x<x5x4x<3x2 x1 

3X6 3 Xx 6 


V() 24 


Vi) =5 xXx4xX2 x1 = 40 


و 
بُو 
بُو 
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لیکن : ۲ ,۸ہ عددا طبیعیا (( موجب )) حیث : ۲ < 1 ویرمز للتبادیل بالرمز : 


PM ۲ وتقراً تبادیل ۸ مأخوذة منه‎ ۴" , P),۲( 
` (n-—-r)! 


KAXXKKAXAKKKXAKKXKKKXXKKKXKKKXKKKXXKKKXAKKKXKKKKKKKKAA AAA AKA AKAK AK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA اھ فة خا اھ اھ‎ 


P? =1,P”" = n, P7 = لاحظ أن : !م‎ 


7! _7! 71x6x5x4x3x2 x1 
` (7-2! 5! 5Xx4X3X2<1 


7! 7! 7X6XDI! 


طردقة اخرى e‏ 2 


ii) P} =3! = 3X2 X1 =6 


iii) P? = 9 v) P2° =1 


الترتيب مطلوب . 
طلب تگوین لجان وحدد لها مناصب مثل رئیس * ثائب رئیس ,......... 


طلب تكوين اعداد من مجوعة أرقام (( بشرط عدم تكرار الرقم - دون ارجاع - مختلفة )) . 
طلب حل اسئلة امتحان مادة ما (( بشرط عدم ترك أي سؤال )) . 
اسئلة ترتيب صف في مستقيم أو الجلوس على كراسي . 


KAXXKKKXAKAKKAKKKXAKKKXAKKKXKKKAKXKKKKXKKKXKKKXKKKKAKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKAKKKXKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKXKKKXKKKXKKKAXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKXAKKKKKKKKKKKAKKKXKKKXKKKXKKXKKKKXXKKKAKKKXKKKAKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKXAKKKAKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKKXXKKKXKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKKKKKKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKAK KKK 
4ے شھ خاش‎ 4 ۰ AAAAAAAAA44A44 AAAAA4AAAA44A4 44. 44A A4 4444444۱ AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


لعمل لوحات ارقام مكونة من خمسة ارقام من بين الارقام 1 الى 9 ما عدد الترتيبات 


المختلفة الممكنة . 


KAX 
AAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


الحل: ترتيب الارقام مهم 
n!‏ 
(n—=r)!‏ 5 


D9 9! TT Oy 
° 9-5! إ4‎ 4! ٤ 


0 LS 


MAA4A4444 444A AAAKKAKAKKKAKKKKXKKAKXKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKı 
فة خا خش خاش‎ ۸4 44 AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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لیکن : ۲ ,م عددا طبیعیا (( موجب )) حیث : ۲ < ۸١‏ ویرمز للتوافیق بالرمز : 


n ۳ ۲ وتقرأ توافیق 1 مأخوذة منه‎ € ,C)n,۲( ,)۳( 
' F!(n—r)! 
e o 


8! 8! 8 xX 7 x 6! 


8= 4×7 لے ا 
2x1 x6!‏ !2!6 !(2!)8-2 


DC = 
ii) C7 =1 iiDC? =9 iv) C =1 حسب الملاحظة‎ 


يمكن معرفة حل السؤال وفق مفهوم التوافيق من منطوق السؤال كالاتي : 


اذا كان لدينا عملية سحب أو تكورن لجنة أو فريق والترتيب فيها غير مطلوب . 
اذا طلب بالسؤال عدد طرق تكوين لجنة أو فريق ولم يحدد لها مناصب . 


س طلب عدد المجموعات الجزئية (( الثنائية : 2 = ١‏ والثلاثية : 3 = ۲ ,........)) . 
طلب عدد الأشكال الهندسية (( خط مستقیم : 2 = ۲ , المربع : 4 = ٣ر‏ المثلث : 3 = ((r‏ 
3 طلب حل اسئلة امتحان مادة ما وفيها ترك في الاجابة عن الأستلة . 
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أ من/ وظائف: أعلنت شركة عن 4 وضائفذااشانغرة فتقدم 10 أشخاص بكم طريقة يمكن شغل الوضائف 
: ادد ؟ 
لاريع : 


ٍ | ۹ 0 | طظاره ۰ 
٠ ٍ‏ لرللب دی عير مهم 
۰ 


VT KAXKAaãJ 
شھ ها م کے کے کے‎ ھ١‎ VYTYVY AAA A44444 44 أ4‎ 


n! 
n1 ڪڪ کڪ لاا ل‎ 


0 = 7 3 0 _ !6× 7× 10×9×8_ !10 !10ے مم 
4x3x<2x1xX6! Î :‏ !4!6 !)4-—4!10 ` ^ 


MAA444444 4448 AAAKKKAAKAKAKKKXKKKAKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKKKK 
اھ شف اھ فة خا فة خا شف‎ AAAAAAAAAAAAAAAAAAA ف4 واھ فة خا شف اھ شف‎ 
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TIT 
ےھ خا شف‎ 


1) 4!x2!= (4x3 X72 X1)(2 x1) = 24 x< 2 = 48 
2) (3+2)! =5! =5 x4 X3 X2 X1 = 0 


9! 9x8x7 x6! 
6! 6! 


4) 7 -5(! =2! = 2× 1 =2 


= OxX8X 7 = 504 


5)3!+2! =3 x2 X1+2xXx1=6+2 =8 


10! N 
JAIxsI, 4x3X2XxX1X5! f 5 


7 P8 =8! = 8x7 X6X5 X4 X3 X2 X1 = 400 
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ıo_ J10! 10! 10x9xGx7/xoe! 
8) P; mE. FO 


9) PP; =1 


10) Cî = 8! 8! _ Wyn 
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AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! 


11) )( =1 12) Cê =1 


جد قيمة كل مما يأ : 


) تدرب وحل التمرىنات | 


13) 2! x 6! = (2 x 1)(6 x5 x4 X3 X2 X1) =2 x 720 = 140 
14) 4! x 3! = (4 x 3 x2 x 1)(3 X2 x1) = 24 x 6 = 144 
15) O!x1!=1x1=1 


3!1XO! 3XxXZxXx1x1 
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10! _ 10! _10×9> 8X7! _ 0 9 <8 = 70 
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(3+2)! 5! 


= OxX2 X7 = 116 


9! 9! 9x8 X7 x6 xD! 
ا‎ 
5!(9—5)! S5!4! S5!x4x3 x2 x1 
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23) P15 = 15 24) C100 =1 
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KAXXKKXAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKXKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKAKKKAKKKXKKXXKKKXKKKAKKKKAKKKXAKKKXKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 
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n! 
1 _ = کڪ‎ 
hS TE EST , 1 =5 


Do! ا‎ SR ¢ 
° 3!)5-3(! 3!21 3! X21 ‌ 


KAXAKKKXKKAKAKKKAKKKXKKKXKKKXKKKKXKKKAKKKKAKKKXKKKXKKKKKKKXKKXKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKAKJ 
lAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 
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|26 || لجان : بكم طريقة يمكنااختيار لجنة ثلاثية مكونة من »رئيس ونائ الرئيس وأمين الصندوق من بين هيئة 
5 مكونة من 5 شخصاب 


الحل: تحدید مناصب يحل بالتبادیل 


AXX 
اھ شھ ها‎ 


n! 
mv -_ CSD 5ض‎ 


(n =r)! 


DB! 5XxXx4X3 X2!‏ إ5 


GI 7 = 5 × 4 xX 3 = 60 


KAXXKKKKKKAKKKKXKKAKXKKKKKKKXKKKXKKKKKKKXKKAKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK: AXX 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4) 


| 5د شطرنج : ف التصفية النهائية لبطولة الشطرنج ف احدى المدارس بين اريعة طلاب . کم عدد المباربات 
5 التي يمكن اجراؤها للتصفية ؟ 
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[ ملزمة الرياضيات الالث متوسط 2018- 2019 
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28 || لوحات : رسم فنان 7 لوحات فنية فيكم طريقة يمكن اختيار 5 لوحات منها لعرضها في معرض فني 
الحل: ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق 


n! 
1 _ کح‎ 
71 71 _7X6X5D! 


5 5!O0-=5)! S5!2! S!x2 x1 
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KXXAKKXKKKKXKKXXKKXXKKKXXKKXXKKXXKKKXKKXXKKXXKKXXKKXXKKXXKKKAKKXKKKXKKKKXKKKXXKKXKKKKXKKKXKKKKXKKKKKKi KXXKKXKXAKKKXKKKXKAKKKXKKKXKKXXAKKKKKKXXKKKXXAKKXKKKKXKKXXKKXXKKXXKKXXAKKXXKXKXKKXKKKXXKKKXKKXKKKXXKKXKKKKXKKKKXKKKAKKK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAA. 
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2| اختيار : ورقة اسئلة تحتوي عأى| 12 سؤالا المطلوب الاجابة عن 10 اسئلة . بكم طريقة يمكن ختيار 
الاسئلة ؟ 


الحل : الاسئلة تحتوي على ترك تحل بالتوافيق 


Aaa 
YY 


n! 
1 __ = = 
Cr E E , N= 12 f0 


KAXAKKKXKKKKKKKKKAK XAKKXKAKAaJ KAX 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 
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10 10!)12-10(! 102 -10! x2 X1 


KAXAKKXXKKAKXKKKXKKKXKKKXKKKKKKAKKKKKKKKAKKKKKXKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKKKKA 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! 


Aa 
اھ شف‎ 


أا رياضة : أراد مدرس الرياضة اختيار فريق لكرة السلة من أصل 9 لاعبا . بكم طريقة يمكنه تشكيل الفريق ؟ 
الحل: ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق . عدد لاعبين كرة السلة هم 5 لاعبين 
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1 ___ ڪڪ‎ > 
aS TET , N=9,r=5 


e9 9g! 9g! e 
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عنب , موز ؟ 
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Cr TET , N=4,r =3 
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الحل : عدد انواع الفواكه 4 . الترتيب غير مهم يحل بالتوافيق 


> 
> 
< 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
ِو 
> 
> 
> 
> 
> 
ام < 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
جو 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
< 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
> 
ا < 
> 
ٍ 
> 
ام < 
> 
< 
> 
> 
> 
> 
> 
e‏ 
> 
> 
> 
> 
> 
٤‏ 
> 
ام < 


4! 4! 4x3! 


سک س س س ±( 
x1‏ !3 3!11 !(3!)4-3 ° 


TTI 
فھ خش‎ ھ٠‎ 


15!9! 15x14! ×9! 152 


UJ 14110! 14!x10x9! 10 2 


5! 6! 3 6 x D! ° TT 
3!x1! 5!lx4!  3!x1 BIX4X3X2X1 4 
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KAXAKAKXXKKKXKKAKXKKKKKKKXKKXKKKKXKKKAKKKKKKKXKKKXAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKK KK: 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


Aaa 
YYYY 


33 أيهما صحيح : اختيار لجنة من 4 طلاب رمن مجموعة 7 طلاب قان عدد الاختیارات اما /۲ آم € فسر 
اجابتك . 


الحل : الترتيب غير مهم يحل بالتوافيق 


XKKXKKAKKKAaX 
AAAA44AA4 44444 


n! 
1 ___ = . 
U TE ET „ RM7, =4 


ق ا ا × 5د × 1×6 ے !7 !7 7م 
4lx3X2x<1 3‏ !413 !4!1)7-4 “* 


XAKAXXKKAKXAKKKXKKAKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKK KKK KAXKKKAKKKKKKKKKAK: 
شش ٣ھ فة خا شف‎ AA AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4. AAAAA4AAAA44A4 44. 
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AAAAAAAAAAAAAAAAAAA AAAAAAAAAAAAAAAAAAA ف4 ےھ غ خا شف اھ شف‎ 
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Fg ر‎ "a ا ر‎ 3 7 9 e” و‎ a” a” ر‎ 3 : . I y . . ج‎ 7 2 a , : چ" ؟‎ 79 : 79 aE, 2 aA 2 “a . 
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تفكبر ناقد : ما العلاقة بين تراتيب 3 من أصل 5 وتوافيق 3 من أصل 5 ؟ اكتب هذه العلاقة من خلال 
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o9! 5X4X3 X2!‏ إ5 


GI 7 = 5 x4 xX 3 = 60 
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£“ ەر ن 8 n!‏ 
مسالة عددية : جد فيمة ١‏ التي تجعل : 9 mm‏ 
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ووو رعرع مهي 
OSS‏ 


تب إ| مسألة لاختیار 2 ن بین 5 اشتياء غلى ان يكو الترتيب فيها مهما . 


AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4! AAAA44A4 44444 AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! 


الحل: الترتيب مهم يحل بالتباديل 
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و د کت ورد پا دک ودد ی و وعدي هو 
~~ سب تھ ا Eb.‏ سسب ~١‏ 
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الاحتمالات التجربيية : هو تحديد الاحتمال فى الفقرة عن طريق اجراء التجرية والنواتج بهذه الطريقة . 


aD 


أوجد النسبة بین عدد ظهور (1 ,8) الى عدد عناصر فضاء 
العينة . اوجد النسبة بین عدد ظهور (۲ ,۳54) الى عدد 
مرات التجربة . هل النسبة في السؤال الأول ساوي النسبة 
في السؤال الثاني ؟ وضح ذلك . 

الحل : فضاء العينة لتجربة رمي قطعتي نقود هي : [(1 ,7) ,(8 ,€1 ,(1,1) ,(8 ,8)) = 0 


. علد عناصر فضاء العينة يساوي 4 


علد د H, T‏ 
ق ۾ عدد ظهور (1,1]) _ > P(H,T)‏ ا 


3 
الاحتمال نظرى - 
نر 4 عدد عناصر فضاء العينة 


KAXAKKAKXKKKAKKKXKKKKKKKXKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKi XKKAXXKKKXKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKXKXXAKKXXKKKXKKKKXKKKKXKKKKXKKKKXKKKXKKKXXKKKXXKKKXKKKKKKKKXKKKXKKKKXKKKKXXAKKKXXKKKKKKKKKKKXAKKKAKSû 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA ۵ھ‎ 


13 عدد مرات التجربة يساوي‎ ١ 


3 عدد ظهور (۲ 5H,‏ : 
: الھک ا تجرد فت _ عدد ضهور (11,1) =  P(H,T)‏ 
6 : 13 عدد مرات التجردة : 
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المصنع انتاجه ؟ 
الحل : هذا الاحتمال تجريي لأنه يعتمد على ما حدث فعلا 


کل 3 بطاریات من صل 10 غبر صالحة 


يجب ان ينتج المصنع 800 بطارية 


الحل: هذا الاحتمال نظري لن الحجردن رميا مرة واحدة . 
عدد أرقام الحجر الأول = 6 وعدد أرقام الحجر الثاني = 6 


1), (2,2), (2,3),(2,4),(2,5), (2,6) 


الحدث : مجموع 5 على وجهي الحجر 


الحدث : رقم الحجر الأول ضعف رقم الحجر الثاني 
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وجد TTT TOT‏ السبارات ان ETE‏ البطاردة غير صالحة هو نظري هذا 
الاحتمال آم تجريي ؟ واذا اراد المصنع الحصول على 240 بطاربة غير صالحة . فكم بطاربة کان على 


نفرض عدد البطاريات التي ينتجها المصنع هو ×. ذن 240 بطارىة غير صالحة من أصل × 


¥ عند رمي حجري النرد مرة والحذاة جد احتمال : 
(i‏ الحدث : الحصول على المجموع 5 على وجهي الحجردن . 
¡1) الحدث : الرقم على وجه الحجر الأول ضعف الرقم على وجه الحجر الثاني 


. حسب قانون العد الأساسى : عدد عناص فقضاء العينة = 


(1,1), (1,2), (1,3),€1,4)( 155), (156), (2; 
OQ = 4 (3,1), (3,2), (3,3), (3,4), (3,5), (3,6), (4,1), (4,2), (4,3), (4,4), (4,5), (4,6) * n = 36 
(5,1), (5,2), (5,3), (5,4), (5,5), (5,6), (6,1), (6,2), (6,3), (6,4), (6,5), (6,6) 


طفن ف ال ٠‏ 3_240 
فين ني الوسطص x»‏ 10 


2400 
00 = =× د 2400 = ×3 


36 = 6 X6 


i) E, = {(1,4), (4,1), (2,3), (3,2)} m =4 


m 4 1 
EJ = 36g 


ii) E, = {(1,2), (4,2), (6,3)} m = 3,0 = 56 


m 3 1 


E = <36 12 
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4 
4 
4 
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4 
4 
4 
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الحل : لا يمكن ان يظهر على وجه الحج ر العدد 3 في الوقت نفسه مع آعدد زوجي فان هذين الحدثين متنافيين . 


احتمال الحصول على العدد 3 1=" هو: 


احتمال الحصول على عدد زوجي : 3 = ص هو: 


الحل: عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


احتمال الحصول عددين متساوين 36 = 6,٣‏ = ص }(6,6) ,(5,5( ,)4,4( ,)3,3( ,)2,2( ,)1,1({ = E,‏ 


MAA444444 444A AAAKKAKAKKAAKKKXKKKXKKKXKKKKKKKXKKKKK KAXKKAXKKAXKKKXAKKKXKKXXKKKAKKKXKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXXKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKK KAK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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لحدثان المتنافيان : ما حدثان لا يمكن ان يتحققا معا فى تجربة واحدة . 


مہہ یہہ ہہ یی ہک ی ی ہہ ی ی ہی یہ ہی 00یک یی 


عند رمى حجر النرد مرة واحدة فان الحصول على عدد فردي وعدد زوجی معا مستحیل . اذن هما 
حدثان متنافیان . 


حساك إحتمال الحدئن الهتنافين : 


اذا کان : ر٤‏ ,۴ حدثین متنافیین فان احتمال وقوع ٤,‏ أو وقوع ر٤‏ يساوي مجموع احتمالي الحدثين . آي : 


P(E,orE>) = P(E,) E P(E») 


سس س ی س و سے م ول وو ر مھ م و مو سے نے > ن م ہے وھ تھے وھا ھر لے لے س کے تھے ی ی ا ها د م م وو و م رة صو اة و ن کک Fe‏ 


عند رمي حجر النرد مرة واحدة جد احختمإل الجصول الى العدد 3 أو على عدد زوجي . 


فضاء العينة 6= 1 (1,2,3,4,5,6] = ۵ 


P(E,) . 


E 


m 
P(E»2) 


P(E, orE,) = 


© عند رى حجري النرد مرة واحدة جد احتمال الحصول على عددين متساوبين أو مجموع عددين 
يساوي 3 


OAAAAAAKAAAKAAKAAKAAKAAKAAKKAAKAKAAKAKAKAKAKAKAAKAKAAAAAAAKAKAKAKAKAAKAAAAAAKAAKAKAKKAKAKAKAAKAAAAAKKAKAAKAKAKAKAKAAAAAAAAKAKAKAKKAKAKAAKAAAAAAKAKKAKAKAAKAAKAAKAAĞAĞAAÃĞAAKKKAÃÃ_Ãۓ_ھ_ _ھ _ھ _ھ _ھ _ھ‎ ot 


A233 
اھ شف‎ 


احتمال على الحصول مجموع عددين يساوي 3 36 = 2,1= ۳" [2,1) ,(1,2({ = E»‏ 


m Z2 
P(Ez) = = 


ر۴ ,۴ حدثان متنافیان لا توجد عناصر مشترکة بینهما . 


2 8&8 2 


6 
P(E E = P(E = س س‎ 
(E,orE») (E,) + P(E.) => P(EorE») 36 36 36 9 


CC 


فى تجربة رى حجري النرد مرة واخة جد الحتمال حكأون الأجداث الآتية : 
العددان على وجهي الحجرين متشساودان . 


الحل: عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


احتمال الحصول وجهي متساوبين 36 = 6,1 = ص }(6,6) ,(5,5) ,)4,4( ,)3,3( ,)2,2( ,)1,1({ = E‏ 


P(E _m 6 1 
=n 366 


KAXAKKKXKKAKXKKAKXKKKXKKKXKKXKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKaK XAKXAXKKKKAXKKKAKKKXKKKXAKKKXKKKXKKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKAKKXKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKXAKKKKKKXXKKXKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKK KAAXXKAKAKKKAKKKXKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKAKKKXXAKKKXKKKXKKXXKKKKKKKXKKKXKKKAKKKXKKKKXKKKKKKKKKAKAAAKAAKKKAA KAKA] 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


العدد على وجه الحجر الأول نصف العدد على وجه الحجر الثاني . 
الحل: عدد عناصر فضاء العينة عند رهي حجري النرد = 6 × 6 = 36 
الحدث : رقم الحجر الأول نصف رقم الحجر الثاني 6 = E = {(1,2), (2,4), (3,6)} m= 3,n‏ 


P(E _m 3 1 
“n 362 


و إ| مجموع العددين على وجهي الحجرين يساوي 10 
الحل: عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


E = {(4,6), (6,4), (5,5)} m=3,n = 16 


P(E Mm 3 1 
==> 


ن ID o‏ ا 22 SER‏ ۷ ر ر ر 


ء ا کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک کک مک کک کک اھ کک کک کا کک کے 


> 
> 
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TI TU UU TU LU LU IU VL LU LU IL LW LU TW ITY XAXKAKKKKKAKKKAKKKKKXKKKKKKKKKKAKXXKKAKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKXKKKKK KAAKKKAKKKKKAKKKKAKXKKKKKKKKK XKXXaKi KAAKKAXKKKKXAKKKAKKKXAKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKAK: KAAXKKAKXKKKKKKKKKKKı KAXXKK3 KAAXAKAKXAKKKXKKKAKAKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKAKKKXKAKKKKAKKKKKKKKKKKAKKKXKKKKAKKKAKKKKKKKXKKKKKK KAXXKAKAKKKXXAKKKAKKKAAAAAKAAAAKKAK 43J 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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الحل: عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


E = {(1,1), (1,2), (2,1), (1,3), (3,1), (2,2)} m = 6,n = 6 


m 6 1 


H< 36 6 


ا اتجردبية الاحتمالات السابقة آم نظربة ؟ 


العل: الاحتمالات السابقة نظرية لكون الحجران رميا مرة واحدة (( لأنها تعتمد على فضاء العينة )). 


گے کیس فیه 4 کرات حمر وکرة خضراء . کم کرة زرقاء یجب ان تضاف الٰی الکیس کی یکون احتمال سحب کرۃ 


حمراء - ؟ انظري الاحتمال آم تجريي ¢ 
الحل: ضع كرة زرقاء واحدة فقط في الكيس ليصبح عدد الكرات في الكيس (6) كرات . 
الاحتمال تجريي لأن عملية السخب ستتكرر عدة مرات . 


7 احدى تقاطعات مدينة بغداد فأحصی 5 سيارة شاهدها فيها 13 سيارة صفر اللون و‎ ٤ وقف شخص‎ l7 
سيارات بيض اللون و 5 سياراتارصاصية اللون . قدر احتمال ان تكون السيارة الثالثة التق تجتاز التقاطع‎ 
. صفراء اللون . وما نوع الاحتمال انظري آم تجربي ؟ اكتب النسبة بشكل كسر عشري ونسبة مئوية‎ 


الحل: فضاء العينة = 25 سے 5= ١‏ الحاث 13 سشيارةصفراء ر 13 = ص 


m 13 
n 


احتمال قدوم تتتيارة صفراء — = = P(E)‏ 


13 _13x4_ 52 
25 25x4 100 


= 0.52 = %6 


۾ || عند رمي حجري نرد جد احتمال الحصول على عددين مجموعهما 5 أو مجموعهما 11 هل الحدثان 
متنافيان بين ذلك . 


الحل: عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


احتمال على الحصول مجموع عددين يساوي 5 36 = 4,۸ = ص )4,1( ,)1,4( ,)3,2( ,)2,3({ = E,‏ 


ef 


4 
n 36 


احتمال على الحصول مجموع عددين يساوي 11 36 = 2,۸ = ((6,5) ,(5,6)) = ر8 


m 
P(E) = — 


2 


ہ٤ E8,‏ حدثان متنافیان لا توجد عناصر مشترکة بینهما . 


P(E,orE2) = P(E,) + P(E2) 


4 2 6 
| P(E,orE,) = —+ 


1 
36 36 36 6 


ف تجرىة ری حجري الترد مرة واحدة جد احتمال حدوث الأحداث الآتية : 
| العدد على وجه احد الحجربن ثلث العدد على وجه الحجر الاخر ؛ 


3 ّ عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


E = {(1,3), 2,6} m=2,n = 36 


KAXAKKKXKKKXKKKXKKKKKKKAKKKKKKKKKKaXKJ KAXAXAKKXAKKAKXKKKXKKKXAKKKXKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKXKKKAKKKKXKKXKKKKXKKKKAKKKXKKKKAKKKXKAKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK KAAKKKXKKKXKKKXKKKXKKKAKKKXXAKKKKAKKKXKKKKKKKAKKKKKKKAKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKAKKAKAAKKAKKKAK KAA KAKA AJ 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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ST 


| مجموع العددين على وجهي الحجرين اكبر من 8 
٤‏ 1 عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد = 6 × 6 = 36 


E = {(4,5), (5,4), (5,5), (5,6), (6,5), (6,6)} m = 6,n = 36 


mM 
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36 = 6 × 6 = عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري النرد‎ : ٤ 


ح رر ر( £ ر ر 
yp py ۷ >‏ ر ر 2 J 2 0 DSI SI‏ ر »> 
< - 
ا 


1 ے‎ 4 
TLL TLL TIL TIT TL TIT TIL TIT TILT TIT LU TIT TL LT TL LU LU TIT IT IU IY IU IY IU IU IU IU IT IU IU IU IU IU IU IU IY IY IT LU IU IU IU IU IU IU IU "UU "IU "IU IU "IU IU "IU "IU "UU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU "IU LU "UU "IU "UU "UU "IU "UU "IU "IU "LU "IU "IU "IU "UU IU e 
اح‎ 


a. NY y s# 


kk kkk kk kk kk kk kkk kkk kk kk 


LÃAAۀAAA4AAA4AAAAKKKAKKKKKKKı‎ KAXXKKAXKKAKKKKXKKAKXKKAXKKKAXKKKXKKKKKKAKKKKXKKAKKKKKXKKKXXKKKXKKKXKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXK KAXKAKXAKKKKKKAKAKKKXKKKKXKKKXKKAKKKKKKKKKXAKKKXKKKKKKKAKKKXKKKKKKA 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAA. 
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E 
ا‎ 


e. . F&F FE | 8 8# چ‎ 2 


“E={(66)} m=1,n= 356 


0 
~^ 
e 
بث‎ 
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شاا اجريت دراسة على 100 شخص فأجاب 15 منهم انهم يستعملون اليد اليسرى فاذا اجريت الدراسة على | 
0 شخص . فكم تتوقع عدد الاشخاص الذين يستعملون اليد اليسرى . 
الحل: نفرض عدد الاشخاص الذين يستعملون اليد اليسرى × 
غين ي الو 400 100 


| 100X = 6000 ب‎ ×= ٠ = 60 
5 “` 100 


الجدول المجاور يبين نتائج دراسنة احصائية عن الكتب المفضلة لدى اشخاص 
1) ما احتمال ان بفضل الشخط التالي الكتب العلمية ؟ 
¡) ما احتمال ان يكون الشخص التالي لا يفضل الكتب العلمية ؟ 


i‏ الاشخاص الذين يفضلون الكتب العلمية 30 س 100= 30,1١‏ = ص 


a3 KAXXKKKaK KAAXAKKKKKKKXKKKXKKKKKKKı KAXAKKKAAKKAKXKKXXKKKXKKXXKKXXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKAKKKKKKKKKKKKKKAKı KAXAKKAKAKKKXKKKKAKKKKAKKKXAKKKKKKKXKKKXAKKKAKKKKAKKKKAKKKXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK 
AAAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


30 3 
100 10 


P(E) = - . 


ز) الاشخاص الذين لا يفضلون الكتب العلمية 70 = 45 + 25 س 100 = 70,۸ m=‏ 


0 
- 
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ef 
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الحل: فضاء العينة: 9= ١ر‏ 1,2,3,4,5,6,7,8,9] = ۵ 
احتمال سحب بطاقة تحمل عددا فردیا 9= 5,1 = ص 1,3,5,7,9) = E,‏ 
5 | 


0 
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احتمال سحب تحمل مضاعفات العدد 2 9= E, = {2,4,68 m=4,1‏ 
4 | 


9 
P(E,orE2) = P(E,) + P(E2) 


0 
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تدرب وحل مسائل حیانية 

تسلية : بأي لون يجب تلوين الفراغ بحيث يكون احتمال ن يأني 
المؤشر عند هذا اللون < ؟ 

الحل : تلوين الفراغ باللون الأخضر 


| طوابع : يهوى مهند جمع الطوابع البرددية فمل ببل 607 طابعاءجمع. 25 ابا للدول العربية , 15 طابعا 
لدول افردقية و 20 طابعا لدول أوربية . قدر احتمال أن بکون الطابع ذي سیجمعه أوردیا . 


الحل : فضاء العينة 60 = ١‏ , عدد طوابع الدول الأوربية 20 = "ص 


Mm 20 


1 
n 60 3 


P(E) = 


|17| رياضية : في تدربب كرة السلة اصاب لاعب كرة السلة 15 كرة من بين 25 رمية ما احتمال التجربي لان 
يصيب لاعب السلة في الرمية التالية ؟ اكتب الجواب على صورة كسر وعدد عشري ونسبة مئودة . 


الحل : فضاء العينة ( عدد الرميات ) 25 = ١‏ , عدد الرميات التى فيها اصابة 15 = " 


= 0.6 = 6% 


دت |1 
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احتمال ان تکون عیناه ليست زرقاء ؟ 


m 19 
n 


19 تحد : قرص ذو مؤشر قسم الى ثلاثة أجزاء على الشكل المجاور : 
نصف القرص أخضر ثلثه أحمر سدسه أزرق . ما احتمال أن 
يدل مؤشر القرص على الأخضر أو الأحمر بعد اطلاقه ؟ 


.> 1 1 
ثلته احمر 7 = P(E2)‏ ل نصف القرص اأخضر > = P(E)‏ 


33%2 5 


1 1 
P(E,orE2) = P(E,) + P(E) = P(EorEz) = 5+3 = — = > 


XAAXAKKAXXKKKXKKXKKKKXKKKXKKKXKKKXAKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKKKKAKKKKKKKKAKKKXKKKKKKKAKKKAKKKXKKKXAKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKXKKXKKKKKKKKAKKKKAKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKAKKKKKKKXKKKKXKKKKAKKKAKKKAKKKKKKKXAKKKKKAK: XAKKAXXKKKKKKXXKKKXKKaXJ 
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۵| أكتشف الخطأ : يريد كل من سارة ومهنداتخ ديو ,احتمالك :آختيار كرة زرقاء أو حمراء عشوائيا من كيس 
يحتوي على 5 كرات زرق , 4.كرات حمر ,6 كرات ضفر ايهما كانت اجابته صحيحة ؟ فسر اجابتك . 


4 4 5 9 3 
P(R or B) = P(R) x P(B) = X= 4z P(R or B) = P(R) + P(B)= Fr g= =< 


الحل : أجابه سارة هھ الإجابة الصحيحة لأن الاختيار أما كرة زرقاء أو كرة حمراء فأن الاحتمال النهاني یکون جمعح 
ولیس ضرب . 


.. ثله کل عدد في کسر < الذي يمثل احتمال وقوع حدث نظري أو تجريي‎ E I 
. ) الحل : 2 يمتثل عدد الاحتمالات ( الحدث‎ 
. تمثل فضاء العينة‎ 9 
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مثال // تعلم : تشير تقارير شركة الخطوط الجودة العراقية الى وصول طائراتها فى موعدها المحدد بنسبة 2 
كما تشير النسبة 2% الى فقدان الأمتعة من الحالات . فما احتمال وصول طائرة في موعدها 
وبدون فقدان أمتعة ؟ 


KAXAKKAKAKKKXKKKKAKKXKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKKAKKXKKKKKKKKKKKKKKKKAKKKAKKKXKAKKKAKKKKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKAKKKXKKKKXXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKXAKKKAAAAAKAAAAKKAK AK 
AAۓAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÎ‎ 
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الحل: 


19 
احتمال وصول الطائرة فى موعدها هو ^2 = P(E)‏ 


2 


ان وصول الطائرة فى موعدها لا يؤثر فى فقدان الأمتعة هذا بعني أن الحدثيل مستقلان . 


P(E,andE,) = P(E,) x P(E») 


19 
P(E, andE>) = 


0 ۾ 9 U.‏ = = )اس 
0 1000 ,50 20 


KAXXKKKXKAKAKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKXKAKKKKKKKAKKKKAKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKaK i XAKKXXAKKKAKKKXKKKXAKKKXKKKXKKKKXKKKXKKKKXKKKAKKKXKKKXKKKAKKKXKKKKXKKKAKKKXKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKAAK 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


مثال // کیس یحتوي علی 3 کرات حمر , 4 کرات خضر , 5 کرات زرق سحبت منه کرة عشوائیا ثم اعیدت 
وسحبت كرة ثانية . جد احتمال سحب كرة حمراء ثم كرة خضراء . 


الحل : العدد الكلي للكرات (12 = 3 + 4 + 5) 


1 4 عدد الكرات الخضراء 
3 12 عدد الكلي للكرات 


Aa 
اھ شف‎ 


_3_ ا 


1 
عدد الكلي للكرات‎ 12 4 
P(R and G) = P(R) x P(G) 


1 


1 
3 12 


1 
P(R and G) = 1 Xx 
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: 
jT TT N E PI‏ 
| نر أ/ اذا اختيرت احدى البطاقات المرقمة وتدوير مؤشر القرص الدوار 
ص كما مبين فى الشكل المجاور . ما احتمال ان يكون الناتج عددا زوجي 
واللون ازرق ؟ 
١‏ الحل: عدد الكلي للبطاقات 4 
نفرض أن : (,۴)۴ احتمال العدد الزوجي 
Ep 1‏ 
و 
1 2 عدد البطاقات الزوجية و 
٤‏ 1 2 _ عدد ای ات ن ے ( رم ا 
٤‏ 2 4 عدد الكلي للبطاقات 
: نفرض أن : ( ,۴)۴ احتمال وقوف المؤشر على اللون الأزرق . 
: 1 _ احتمال وقوف المؤشر على اللون الأنذ _ رع م 
4 عدد الكلى للبطاقات ا 
1 
P(E,) x P(E»)‏ = )ڪP(E,andE‏ 
25 = × = (رdE e‏ 
p۳‏ ور 2 م 
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اا RAA AAA‏ : 
RASS‏ 
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AAAS |‏ 
` 
1 ال / کیس يحتوي على 3 کرات حمر , 4 کرات خضر , 5 کرات زرق سحبت منه کرة عشوائیا ثم لم نعید 
: الكرة الحمراء الى الكيس . ما احتمال سحب كرة حمراء ثم كرة خضراء ؟ 
الحل: العدد الكى للكرات (12 = 3 + 4 + 5) 
٤ح‏ :4 
: 1 3 عدد الكرات الحمراء 
سحب الكرة الحمرء ا  P(R) E‏ 
4 12 عدد الكلي للكرات 
اه EEK"‏ 


TIT 
ےھ خا شف‎ 


عدم أعادة الكرة الحمراء للكيس يعني أن عدد الكرات الحمر اصح 2 كرة والعدد الكان للكرات فى هذه الحالة هو 11 
| کرة بدل 12 


4 عدد الكرات الخضراء 
سحب الكرة الخضراء — = _ عدد الكرات الخضراء_ = P(G after R)‏ 
1 عدد الكلي الجديد للكرات 


P(R and G) = P(R) x P(G after R) الحدثان مترابطان‎ 


1 4 1 
P(R and G) a 11 11 


صندوق فيه 5 كرات حمر , 3 زرق , 8 صفر سحبت كرة من الصندوق دون اعادتها ثم سحبت ثانية 


الحل: العدد الكلي للكرات (16 = 8 + 3 + 5) 


4 1 
نفرض أن (۲)۷ سحب کرات صقرالاٰ ‏ کڪ €4 = P7‏ 
ل 


عدم اعادة الكرة الصفراء اصبح في الصندوق 5 كرات حمراء , 3 زرقاء , 7 صغراء أي مجموعهما 15 كرة . 


1 5 عدد الكرات الحمراء 
سحب كرة حمراء من الصندوق = = P(R after Y)‏ 
> کرة حمراء من 3 15 ي عدد الكلي الجديد للكرات ) 


P(Y and R) = P(Y) x P(R after Y) الحدثان مترابطان‎ 


1 1 1 
P(Y and R) = > x7 = < 


ا اطلق ۱ احمد مؤشر ر القرص المقابل مرتین , ما احتمال 
ان يأتى المؤشر عند العدد 3 فى المرتين ؟ 


الحل: العدد الكلي للأرقام = = 


1 1 يأتي المؤشر عن العدد 3 
احتمال ان يأ المؤشر عند العدد 3 ف الأ دل 
٤‏ لمۋشر ي وی 8 العدد اللي للارقام (E)‏ 


(<) ) ٠ اعداد الأستاذ رائد على عبد الحسين‎ J 


< 
3 کک کک کک کک کک کک کک ھک I IIDDSDDDIIDISDDIDDDSDSDDSIIDDEBIDLDBDSBSIDBDIEEE.‏ 
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1 يان المؤشر عن العدد 3 
احتمال ان يأ المؤشر عند العدد 3 فى الثانية 1 _ بای المؤشر عن ے ( )م 
8 العدد الكلى للارقام 


P(E, and E,) = P(E,) x P(E») الحدثان مستقلان‎ 


1 1 
1.5% = 0.015 = س = 


P(E, and E>) = x8 71 


ات 


اشا صندوق فيه 3 کرات حمراء , 3 کرات خض . ما احتمال سحب کرتین خضر من دون اعادة الكرة الأول ؟ 
الحل : العدد الكلي للكرات (6 = 3 + 3) 


1 3 عدد الكرات الخضراء 
سحب الكرات الخضراء ہے ے س = (6)م 
2 6 عدد الكلي للكرات 


عدم اعادة الكرة الخضراء اصبح عدد الكرات ف الصندوق 3 حمراء , 2 خضراء أي مجموعهما 5 


2 عدد الكرات الخضاء المتبقة 
وهات الخضراء المتيقي _ P(G after G)‏ 


5 عدد الكلى الجديد للكرات 


P(G and G) = P(G) x P(G after G) الحدثان متلرابطان‎ 


1 2 
P(G and G) = > x 


شرفي القرصين المقابلين مرة واحدة .ما احتمال 
شر الأول على اللون الأحمر ومؤشر الثاني على العدد 5 . 


الحل: عد الل م کی 


1 1 4 احتمال ان أن المؤٌث اللون الد 
القرص الأول أ ر ا ی ت ی کے = P(E,)‏ 
2 8 عدد اللي للارقام 


القر الثانى ا = P(E ) E‏ 
اا 8 عدد الي للأرقام 1 


P(E, and E») = P(E,) x P(E») الحدثان مستقلين‎ 


_1 1 _ 1 


__- 8 


که کک ا نک کس ا اه ا هه له اه ا م 
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الحل: عدد الكلي لظهور الصورة = 


1 احتمال د ة على القطعة الا 
احتمال ظهور صورة على القطعة الأول 1 اجاور و ان ا ن ر ) P(E,‏ 
2 العدد الكلي 


1 احتمال ظهور كتابة على القطعة الثانية 
احتمال د کتارة القطعة الثانة P(E) = = li‏ 
ل ظهور كتابة على 2 العدد الكل (E2)‏ 


P(E, and E») = P(E,) x P(E») الحدثان مستقلين‎ 


1 1 1 
P(E, and Ej) = . 2^ 2 4 = 0.25 = 2% 
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آ - ] صندوق فيه 5 emmys‏ 4إبطاقات سود , 6 بطاقات خظر . سحبت بطاقة دون اعادتها للصندوق 
وسحبت بطاقة ثانية . ما احتمال ان تكون البطاقة الأولى حمراء والثانية سوداء ؟ 


الل : الد لكي لبطاقات (15 = 5+ 4 + 


احتمال ان تكون البطاقة الأول ليد _ عدد البطافات الحمرم P(R)‏ 
5 ن 2 تک ا ا © 
ون حمر 3 15# العدد الكي للبطاقات 


عدم اعادة البطاقة الحمراء الى الضتدوق اصبح عدد,البطاقات,4رحمراء , 4سوداء , 6 خضراء أي مجموعهما 14 


0 2 4 عدد البطاقات السوداء 
احتمال ان تكون البطاقة الثانية سوداء = = P(B after R)‏ 
7 14 عدد الكلى الجديد للبطاقات 


P(B and R) = P(R) x P(B after R) الحدثان مترابطان‎ 


1 Z2 2 
P(B and R) = X7 = >7 
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AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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الحل : الاحتمالات الممكنة التي تظهر عند رمي قطعتي نقود مرة واحدة هي : 
Q = {(H, H)M(H, T)M(T, H), (T,T)}‏ 


العدد الكلي 4 = ١‏ , عدد احتمالات ظهور الرسم ( الصورة ) هو [(53 ,8)) 1 = "۳ 


1 
e 


99 


2 احتمال ان يأتي مؤشر الأول على اللون الأخضر 
العدد الكلي للأرقام 


| 7_| اطلق مؤشر في القرصين المجاورين مرة واحدة . ما احتمال 
أن يني مؤشر الأول على اللون الأخضر ومؤشر الثاني على العدد 3 ؟ 


الحل : العدد الكلي للأرقام في مؤشر القرص الأول:=/8 


4 1 ٠ 
P(E) = 7 احتمال ان يأتي مؤشر الأول علع"اللون الأخضر‎ 


العدد الكلي للأرقام فى مؤشر القرص الثاني = 3 
1 احتمال ان یات مؤشر الثانی على العدد 3 

احتمال بان مؤشر الثاز و 7 3 = P(E)‏ 
ي مور ٣‏ على 3 العدد الكى للارقام (Ez)‏ 
الحدثان«ماستقلفن P(E, and E>) = P(E,) x P(E»)‏ 


1 
3 


1 1 
P(E, and E>) = Xx 


|8 رمي حجري الترد مرة واحدة . ما احتمال ظهور عدد يقبل القسمة على 3 على الحجر الأول وعدد قبل 
القسمة على 5 ٤‏ الحجر الثاني 


الحل : فضاء العينة للحجر الأول : 6 = 1 ,1,2,3,4,5,6] = 0 


الأعداد التي تقبل القسمة على 3 هي : 2 = ۳ط , [3,6) 


0 = )1,2,3,4,5,6[ , 1۸ = 6 : فضاء العينة للحجر الثاني‎ ٠ 
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الأعداد التي تقبل القسمة على 5 هي : 1 = ,إ5 ) 


الحدثان مستقلين 


تدرب وحل مسائل حیاتیة 


P(E, ) x P(E») 


1 


18 


1 
6 


P(E, and E>) = 


1 
P(E, and E>) = X 


| 9 إحلوى: تحتوي علبة على 10 قطع حلوى بطعم الفراولة , 15 قطعة بطعم الشكولاتة , 5 قطع بطعم 
الليمون . ما احتمال اختيار قطعتين عشوائيا الواجدة تلو الأخرى دون ارجاع على أن تكون الأولى 
بطعم الشكولاتة والثانية بطعم الليمون ؟ 


الحدثان مترابطان 


اعداد الاستاذ رائد على عيد الحسين ٠‏ 


5 4 ب 4 
3 کک کک کک کک کک کک کک کک اک مک کک کک کک کک کک ھک کر 


مھ کک کک اھ کک کک 


ددد ددد هددد دهده ددد ده هه 


5 


29 


الحل : مجموع قطع الحلوى هي : (30 = 5 + 15 + 10) 
نفرض احتمال اختيار القطعة الأولى بطعم الشكولاتة هي : ( ,۲)۴ 
1 15 عدد قطح الحلوى بطعم الشكولاتة 


عدم ارجاع قطعة الشكولاتة , اصبحت العلبة تحتوي على 10 قطع خلوى بظعم الفراولة , 14 قطعة بطعم 
الشكولاتة , 5 قطع بطعم الليمون . آي مجموع القطح الجديداهو 29 


نفرض احتمال اختيار القطعة الثانية/بطعم الليموؤن هير (ر٤)‏ ۴ 


_ عدد قطع الحلوى بطعم الليمون 


مجموع الجديد قطح الحلوى 


P(E, and E>) = P(E, ) x P(E» after E, ) 


5 


5 


P(E) = 


P(E» after E, ) = 


1 
P(E, and E) = x —= — 
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4 
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FINITE 


با اخر . ما احتمال أن یکون اختیار 
الكتاب من كتب الرداضيات ؟ علما أن الرف يحتوي على 5 كتب رباضيات , 2 كتاب لغة انكليزبة , 
3 کتب علوم . 


الحل: مجموع الكتب هي : (10 = 3 + 2 + 5) 


ك | ا ۰ 


احتمال اختیار کتاب الرباضیات الثانی ‏ - ٠“‏ = (ع)م 


P(E, and E») = P(E,) x P(E») الحدثان مستقلين‎ 
1 1 


1 
P(E, and E) = > X2 =, 


™ اكتشف الخطاً : يريد كل من جنانة واختها سالى تحديد احتمال اختيار كرة حمراء واخرى صفراء عشوائيا 
ن من كيس يحتوى 4 كرات حمراء , 5 كرات صفراء دون ارجاع الكرة بعد السحب . 


حمانة سالي 


(صفراء) ۴ × (حمراء) ۴ =.(حمراء ى صفراء )۴ ١‏ ۰ (صفراء)۲ × (حمراء) ۴ = ( حمراء و صفراء)٨‏ | 


الحل : العدد الكلي للكرات هو : (9 = 5 + 4) 


4 عدد الكرات الحمراء 
9 عدد الكلي للكرات 


عدم اعادة الكرة الحمراء اصبح 3 كرات حمراء , 5 كرات صفراء . آي مجموع الجديد للكرات هو 8 


احتمال اختیار کرة حمراء = ) P(E,‏ 


5 عدد الكرات الصفراء 
احتمال اختيار كرة صفراء E‏ س = ) P(E» after E,‏ 


- . 
< 
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KAXAAA2 
ےھ خا شف‎ 


P(E, and E>) = P(E, ) x P(E» after 39 الحدثان مترابطان‎ 


4 5 5 
P(E, and E) = = 9^ 8 — 18 


اجابةه سالي هي الصحيحة 


[12 ا تحد: عند رمي حجر النرد وقطعة نقود . ما احتمال ظهور رقم اكبر من 2 واصغر من 6 على حجر النرد 
ا والكتابة على قطعة النقود ؟ 


الحل : فضاء العينة لحجر النرد هي : 6 = ]ر }1,2,3,4,5,6{ 2( 


احتمال ظهور رقم اکبر من 2 واصغر من 6 هو : 3 = ‘Mm‏ }3,4,5{ 


P(E) 


E 


فضاء العينة لقطعة النقود هي : 2 = 1,۸ ,€8 = () 


احتمال ظهور الكتابة هو : 1 = ص ,إ1؟ 


1 
P(E2) = 2 


P(E, and E») = P(E,) x P(E») a 


1 1 1 
P(E, and E») < < 4 
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LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


نن 
ارجاعھما علی ان یکون الاحتمال _ 


الجواب : صندوق فيه 5 بطاقات صفراء , 3 بطاقات خضراء , 2 بطاقة حمراء سحبت بطاقة دون اعادتها 
للصندوق وسحبت بطاقة ثانية . ما احتمال ان تكون البطاقة الأولى حمراء والثانية خضراء . 


الحل: العدد الكلي للبطاقات : (10 = 2 + 3 + 5) 


احتمال | تکو املاق ال ل 1 2 عدد البطاقات الحممر ع P(R)‏ 
ر ن تکون البطافه ءِ a e e o‏ 
e‏ 5 10 عدد الكلي للبطاقات 


عدم اعادة البطاقة اصبح 5 صفراء , 3 خضراء , 1 حمراء . أي العدد الكلى الجديد للبطاقات 9 


اعداد الاستاذ رائد على عبد الحسين_ 35398 
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P(Gafter R) =i 
العدد الكلي الجديد للبطاقات‎ 9 3 


` P(Rand 6G) = P(R) x P(G after R) الحدثان مترابطان‎ 


1 1 
x= — 
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1 
P(R and G) = 15 
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مثالا على حدثین مستقلین ومتالا اخر على حدثین مترابطبن . 
الجواب : مثال على حدثين مستقلين تمرين 12 أو اي مثال او تمرين اخر في الملزمة . 


مثال على حدثين مترابطين . تمرين 9 أو اي مثال او تمرين اخر ف الملزمة . 
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3 مال حاول محمد ترتیب 5 قطع ملونة مربعة الشكل ( أسود , أحمر , أزرق , أصفر , أخضر ) بطرائق 
مختلفة . كم طريقة يمكن/أن يرتبها بشرط أن أول مربع أسؤد اللون واخر مربع أصفر اللون ؟ 


الحل : الأول : ( سود , أحمر , أخضر ,أزرق , أصفر)._ الثاني :( أسود , أحمر , أزرق , أآخضر , أصفر) 


KAXKKAKXAKKXKKKKKKKKKKKı 
AAAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA: 


: الثالث : ( أسود , أخض,,أزرق ” أحمر ”أصفر ) . ١‏ الرابغ : ( أسود , أخضر , حمر , أزرق , أصفر ) 
الخامس : ( أسود , أزرق , أخضر, أحمر ر أصفر) .السادش (أسوك «أززق , أخمر , أخضر , أصفر) 


XAKAXXKAKKKKKKKA 
AÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


3! طريقة اخرى : يمكن ان نجد عدد طرائق باستعمال مضروب العدد‎ ٠ 


3! =3x2X×1 =6 طريقة‎ 


AAAKKKAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. اھ‎ 


AXKAKAXKKAXKKAXKKXKKKXXKKXXKKAXKKXKKKKAXKKXXKKKXKKXXKKKXKKXAXKKKXKKKXKKKAAAA4A444A444A444AA44AAAAAAAAAAA44AAA4A444AAA4AAAAAAAA4AAAAAAA4AAAA4AAA4AAAASAAAAAA4A4A4AAA4AA44AA44AAAA4AAA44A4A4AAA4AAA4AAA4A4AA44AA44A4A4AA44A4A4AAA4AAA4AAA4AAAAAA44AAA4AAA4AAA4AA44AAA4QAA4AAA4AAA4A444AA4A4AAAAAAA4AAA4A4AAAAAAA4AAAAAAAA4AAAAAAAA4AAA4SAA4AAAAAA4A4AAAA4AAAAAA444444A444AAAKJ 


ز کک کا کک کا کلک کل کک کی کک کا کک کا کک کا کل کا کا کا کا کر کا کا کک کا کا کک کا کل کک کک کک کک 


XAKKXXKKKXKKKXKKXXKKXKKKKXKAAAAAAAAAAAAKAAKAAAK 43J 
AAÃÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. شھ خاش اھ‎ ھ٣‎ 


لديك الأرقام 4 ,3 ,2 ,1 كم عدد يمكن تكوينه من 4 ارقام شرط عدم تكرار الرقم في العدد والعدد اكبر من 
٠‏ 4000 ؟ 


الحل : عدد طرق اختيار رقم الألوف = 1 

عدد طرق اختيار رقم المئات 3 

عدد طرق اختيار رقم العشرات = 2 

عدد طرق اختیار رقم الآحاد = 1 ڪس .. عددالطرق = 1 × 2 × 3 × 1 = 6 طردقة 


> 
> 
> 


[2]] فی بستان فلاح 28 شتلة برتقال وتفاح , فاذا کان مقابل کل 4 شتلات برتقال و 3 شتلات تفاح . ما عدد 
٠‏ شتلات البرتقال ؟ 


شتلات في المربع الواحد 7 = 3 +4 
مربعات فى البستان 4 = 7 + 28 
شتلة برتقال 16= 4× 4 


شتلة تفاح 12 = 3× 4 


XAKKAXAKAKXKKXXKKKXAKKKKAKKKXAKKKXKKKKKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKAKKKXXKKKXKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKaK KAAXKKAXXKKKXKKKAKAKKKKKKKKKKKKKKKKKKî KAXKKAKKKAaXJ 
AAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


> 
> 
> 
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: 8 مزارع يسقي بستانه مرة في کل اتبوعین :کم موة یات آلبستان في کل 6 أشهر . 
1 : 
6 اشھر = 6 × 30 = 180 یوم کڪ اسبوع 26 × 7+ 180 ڪ اسبوعان : 13 


مرة 13= 13×1 


SAAKKAKAAKAKAKKAKAXKKXXKKXXKKAKKKKKKKKKAXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKK KKK 3 
AÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA44. AAAAAAAAA4A4 44. AAAAAAAA44A4 44. 44A A444 4444 44 
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KXXXKKKXXKKKXXKKKXKKKXKKKKKKKXXKKXXAKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKXKKKXAKAAAKAKAAKKAKKA3J 
AAÃÃAAAAۂAAaÃkAAaÃÃAAÃÃÃAAAÃAÃAAAÃûÃAAaÃÃAAÃkAAÃÃAAAÃÃAAAÃÃAAAÃAAAAAAAAKAAAAAAAKĞAAAKAAAKAAAAA‎ Al 
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YY 


) طلب من كل عاشر زائر من بين 3000 زائر لحديقة قه الزوراء في احد الايام ان يجيب على سؤال معين . 
¡) حدد العينة . 11) حدد المجتمع الذي اختير منه . 11ة) حدد ما اذا كانت العينة متحبزة أم لا . 
الحل : 1) العينة : الزوار الذين وجه لهم السؤال وعددهم 300 زائر . 


¡1) المجتمع : جميح زوار الحديقة وعددهم 3000 زائر 
ز1) العينة غير متحيزة : لأنهم اختيروا عشوائيا . 


KAXRKKAKAKKKKKKKKKKKKKKKXKKAKKKKKKKaXKJ KAXXKKAKKAKKKKKKAKKKKKKKKKAKKKKKKaAXJ 
AAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


فى سباق العدو التى تنظمها وزارة الشباب والرباضة حقق احد المتسابقين خلال عشر سنوات 


ك المراكز الآثية : 0 ,2 ,4 ,3 ,211 10 2 أي مقايس النزعة المركزية 
( الوسط الحسابي , الوسيظ المنوال )) هو الأنسبالتمثيل هذه البيانات . 


الحساي. 1 
الوسيط : نرتب القيم تصاعديا: 1,1,1,1,1,2,2,2,3,4,10 


الوسيط : 2 هو المقياس الأنسب لتمثيل هذه البيانات لدم وجود فجوة كبيرة في وسط البيانات . 
المنوال : هو مقياس الأنسب لتمثيل/هذه البيانات لوجود قيمة متكررة خمس مرات هي : 1 


> ا دنت 7 | اختار مدير مدرسة 20 طالا لتمثيل المدارشة فى مسابقة أعلمية . 
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NR NODE, O NN. o 
> 


MMR NNN KERA, MNS | 


س 1) حرر العينة٠/و11)‏ لخدب الهجتمع,الذئاتختير منه ١‏ ]11ة) حدد ما اذا كانت العينة متحيزة آم لا. 


الحل : 1) العينة : طلاب المدرسة وعددهم 20 طالب . 
¡) جميع طلاب المدرسة . 
11) العينة غير متحيزة : لأن الطلاب اختيروا عشوائيا . 


| البيانات والاحصاءات المضللة .| 


(ز مثال ي زائر حول اسعار بطاقات الدخول 
ا ح ومثلت الاجابات بالأعمدة . هل التمثيل 
يعطى الصورة الصحيحة لاإجابات . 
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الوا‎ 0 0 
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الح بدو لوهلا 5 agg‏ ومع ذلك فأن eeprerri erd n‏ 
غېر ثابتة . فنجد أن 150 زائرا غير راضين عن الأسعار في حين أن عدد الراضين على الاسعار 160 زاثرا وعلیه 
فأن التمثيل يعد مضللا . 


XAKXXXKXXXKKXXKKKXXKKXXKKXXKKKKKK KAXAAKAAKKK3] vv 
TVVIVYVVYVIVVVTVYVTVYVVVVYNVVVVYVNVYVNYYVNVUVSVUVTVUVTYUYTYUYTYY 


الحل : الرسم البياني المضلل لا " ر تكون اطوال, الفترات غير متساودة والاعمدة لا تتناسب مح 
القيم العددية المذكورة 


e 4 1‏ 0 00 ۰۰ 
ا لأي هدف تستعمل الاجصاءات المضللة ؟ 


الحل : تستعمل لإرضاء قناعة التاجر أو المستفيد أو صاحب العرض للبضاعة وتضليلا للمستهلك وايهامه بأن 
البضاعة رخيصة وتكلفتها قليلة ولكن الظاهر شيء والمخفي شيء آخر. 
التباديل والتوافيق 


مثال تريد جمانة اختيار 3 اقداح من 5 افكاجتحتوي على اعصير الفواكه : تفاح , ليمون , عنب , موز , 
“ اناناس . بكم طربقة يمكنها الأختيار ؟ 


الحل : ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق 
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8 5! 5! _5<4<31_ 
° 3!)5-3(! 3!21 3! X2X1 
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AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! 
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KAXXKXXXKKXXKKXAKKXXKKKXKXXXKKXXKKXXKKKXKKKKKXXKKXXKKKXXKKKXXKKKXKKKAA AKASAKA KKK 33J 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA| 


| ترید سالی ترتیب 4 کتب فی خزانتها الت تحتوي على 8 رفوف شرط الا تضع اكثر من كتاب واحد 
على کل رف . کم خیارا لدیها ؟ 


الحل : الترتيب غير مهم يحل بالتوافيق 
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8 8! 8! RL طردقة‎ 
*“ 418-4)! 414! 4lx4x3Xx<X2x<1 : 


KAXAAKKKRKKAKKKKKXKKKXKKKAXKKXXKKXKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKAKKAKKKKRKKKKKAKKAKKKXKKKKKAKKKKKKKKKKKKKAAKJ XAKAXKAKKKXKKKKKKKaXKJ 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


1 بكم طريقة يمكن تكوبن لجنة من 4 طالبات من مجموع_8 طالبات ؟ 


8! 8! _ 8 XE E S7 70 طردقة‎ 
* 418-4)! 414! 4lx4xX3x<2X1 4 : 


KAXAKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKXAKKAKKKKKKKKKAKKKXKKKXKKKAKKKKKKKKKKKAKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK 
lAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


دربب 3 | اعلنت شركة عن 5 وظائف شاغرة فيها فتقدم للاعلان 10 اشخاص . بكم طريقة يمكن شغل 


الحر : يحل بالتبادیل 
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KÃAAAA4AA4444444AAAKKKKAKKKAXKKKXKAKXKKKXKKKXKKAKKKKKKKKKAKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKXKKAKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKK A: XAKKXAKKAK: 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA4A. 
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KAAAKAAAKAAAKAAAKAAAKAAAKKAAKAAKAKAAAKKAAAA AAAS AAJ 
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) کیس يحتوي علی 5 کرات زرق , 8 کرات خضر , 7 کرات صفر. جد : 
1) ما نوع الاحتمال نظري آم تجريي ؟ 11) جد احتمال سحب كرة زرقاء واحدة ؟ 


الحل : 1) الاحتمال نظري . 
¡) عدد الكلي للكرات (20 = 7 + 8 + 5) 


5 عدد الكرات الزرقاء 
_ 5 _ عددالکرات ار ے ری م 


1 
4 20 عدد الكلي للكرات 


KAXAAKAKXXAKKXXAKKKKKKXKKKXXKKXXKKKXKKKKAKKKKAKKKKKKKXKKKKKKKKXKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK KXAKAAAKAKXAKKKXKKKXAKKKKAKKKKKKKXKKa3 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 


| سحبت كرة بشكل عشوان رمن صندوقآثم اغيدت اليه . ببين الجدول التالي بعد 50 سحبة . 
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mre: FE ‘YEE 
جد احتمال سحب كرة صفراء ؟‎ )1¡ 1 a ual 
اکتب الاحتمال بصورة علد عشري وذسبة مئودة‎ (iii 


الحل : 1) الاحتمال تجريي 
ز) عدد الكلي للسحوبات 50 


iii) — = 0.3 = 30% 


KAXXKKAKAKKAKKAKKXXKKKXKAKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKAKXKKAKXKKKXXKKKXKKKKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKaAX J KAKXXKKKaK KAKA: KXKAKKAKAKAKKKKKKKKKKKKKKaXJ 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA: 


: أ في تجربة رمي حجر النرد مرة واحدة . 1) ما نوع الاحتمال , نظري أم تجريي ؟ 


. جد احتمال ظهور عدد زوجي . أا) جد نسبة الاحتمال بالصورة العشردة والنسبة المئوبة‎ (ii 
. الحل : ¡) الاحتمال نظري‎ 


زز) فضاء العينة : 6 = ۸ , إ1,2,3,4,5,6) = ۵ 


احتمال ظهور عدد زوجي : 3 = ۳ , [2,4,6) ڪے >=== ® = P(E)‏ 


1 
iii) > = 0.5 = 50% 
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الاخرى دون اعادة الكرة المسحودة اولا. 


1) ما نوع الحدثين ؟ ¡1) جد احتمال سحب كرة حمراء ثم كرة سوداء ؟ 


1) اكتب نسية الاحتمال بالصورة المئودة . 


. الحدثان مترابطان‎ )1 : ٤ 


= 16( : العدد الكلي للكرات‎ )1i 


عدم اعادة الكرة المسحوبة اصبح 3 كرات خمراءء, 9 كرات صفر ,3 كرات سود أي العدد الكلي الجديد للكرات 15 


عدد الكرات السوداء 


1 
احتمال سحب کرة سو داءِ = 
> کرة سو 5 عدد الكلى الجديد للكرات 


11) العدد الكلي للكرات : (16 = 


در 6 ن د د د د د ف د ن کک دک د ر 
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ددد ددد هددد دهده ددد ده هه 


(4+9 +3 


احتمال سحب کرة حمراء 


3 


الحدثان مترابطان 


(4+9+3 


احتمال سحب کرة حمراء 


احتمال سحب کرة سوداء 


) صندوق فیه 4 کرات حمر , 9 کرات صفر , 3 کرات سود . سحبت کرتان عشوائیا الواحدة بعد 


rR) 


أعد حل المثال المجاوراشرط اعادة الكرة المسحوبة اولا. 


الحل : 1) الحدثان مستقلان . 


P(B after R) = 


P(R and B) = P(R) x P(B afte 


1 1 1 
P(R and B) = Xz = © 


1 1X5 5 
—_-_ = 5% 


اii(‎ 2o = 20×5 ˆ0 


عدد الكرات السوداء 


P)B( =”‏ 
عدد الكلي الجديد للكرات )8( 
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. اختيرت احدى بطاقات الارقام وتدوير مؤشر القرص الدوار‎ ٤ 
فی الشکل ادناه . جد احتمال ان يكون الناتج على كل منها‎ 
. عدد زوجي‎ 


الحل : العدد الكلى للبطاقات = 5 ى 5 =" 


احتمال البطاقات زوجية : 2 = ۳, [2,4) 


Mm Z2 
P(E,) = اختمال البطاقات الزوجية‎ 


| ت 


احتمال وقوف المؤشر على الاعداد الزوجاة4 = ص , [2,4,6,8] الارقام الكلية للمؤشر : 8 = " 


m 4 


P(E, and E») = P(E,) x P(E») اک‎ 


1 1 1x20 20 
= = 20%6 


2 
P(E, and E>) = — 


5*2 5 5X20 100 


[ 1| وزع استبیان على 30 طالب من بين 100 طالب أجب عما يني : 
1) حدد العينة والمجتمع الذي اختير منه . 11) صف اسلوب توزبع الاستبيان . 
أة) حدد ما اذا كانت العينة متحيزة آم لا . 


الحل : 1) العينة : توزيع الاستبيان على 30 طالب من بين 100 طالب . 
المجتمع : 100 طالب . 


ا) اسلوب توزيع الاستبيان : هى دراسة مسحية اذ تؤخذ الإجابات من افراد العينة المختارة . 
)11i‏ العينة غير متحيزة : لأن هذه العينة تتكون من طلاب اختيروا عشوائيا . 
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الحل : 1) الرسم البياني الضلل لا يبدأ من الصفر بينما الرسم البياني غير المضلل يبدا من الصفر . 
2) عدم تساوي الفترات في الرسم البياني المضلل بينما تساوي الفترات فى الرسم البياني غير المضلل . 


غبر المضللة ؟ 


E ii) Pê =1 iii) Cî =1 
iv) P0 =10!=10x9x8xX7X6X5X4X3 X2 X1 = 3628800 


7! 7! 7 Xx6xX DI! 


SIO=5J BI2 SIxax1 < 41 


v) C¢ = 
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ا بكم طريقة يمكن اختيار لجنة و ل 3 طاد ون ب و کاو ؟ 
الحل : الترتيب غير مهم يحل بالتوافيق 
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ے1 
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1) ما نوع الاحتمال ؟ 11) جد احتمال ظهور العدد 4 ؟ 
الحل : 1) الاحتمال تجريي . 
11) عدد المرات = 25 


1 5 عدد مات د العدد 4 
ا ا 
5 25 عدد المرات 
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[أى | في تجربة رمي حجر النرد مرة واحدة جد : 
) نوع الاحتمال نظري أم تجربي . 1ة) احتمال الحصول على عدد يقبل القسمة على 4 . 


الحل : 1) الاحتمال نظري . 


احتمال الحصول على عدد يقبل القسمة على 4 : 1 = ص ,+4 
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7ا وقف مهند في احدى تقاطعات مدينة بغداد واحصى انواع السيارات عند التقاطع من بين 20 سيارة 
شاهدها احص 10 سيارات صالون , 7 سلڳاراتنقل صخارة لنقل الركاب , 3 سيارات حمل . قدر احتمال 
ان تکون السبارة التالية الق تجتاز التقاطع سيارة صالون . 


> 


الحل : عدد الكلي للسيارات : 20 = 3 * #7 10 


1 ۽ 10 عدد سيارات الصالون 
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2 20 عدد الک لسارت = ۳٤۴(‏ 
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دراسة مسحبة وذ دتا 


اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأ : 
اااي مقاييس النزعة المركزدة ( أن وجدت ) ؟ هو الأنسب للبيانات التالية : 
31,0 ,16,21,23,27 ,15 ,15 ,11 ,12 ,8 ,8 


۾) المدى ط) المنوال (cı‏ الوسيط 4) الوسط الحسابي 


الحل : الوسط الحسابي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبيرة متطرفة هي 70 تؤثر على الوسط الحسابي 
المنوال : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود اكثر من منوال هما : 8,15 


الوسيط : نرتب البيانات تصاعديا : 8,8,11,12,15,15,16,21,23,27,31,70 
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ٍ الوسيط : 15.5 هو المقياس الأنسب لتمثيل البيانات لعدم وجود فجوة تتوسط البيانات . 


أي مقاييس النزعة المركزىة ( أن وجدت ) ؟ هو الأنسب للبيانات التالية : 7 ,6 ,5 ,3,4 ,2 


۾) المدى ط) المنوال ) الوسیط ) الوسط الحسابي 


الحل: الوسط الحسابي ‏ حح س 


Z+3+4+S+O6+7T 27 
6 6 


الوسط الحسابي : 4.5 هو المقياس الأنسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة . 
المنوال : لا يوجد منوال لعدم وجود تکرار فی البياتات . 


الوسيط : نرتب البيانات تصاعديا : 6,7 8265 


x= 4.5 


الوسيط : 4.5 هو المقياس الأنسب لتمثيل البيانات لعدم وجود فجوة تتوسط البيانات . 


آي مقاييس النزعة المركزية ( آن وجدت ) ؟ هو الأنسب للبيانات التالية : 2 ,3 ,23 ,16 ,3 ,1 ,18 


۾) المدى ط) المنوال ع) الوسیط ) الوسط الحسابي 


الحل : الوسط الحسابي : غير مناسڳ لتمتيل/البياناتالوجود قيمة كبيرة متظرفة هى,23 تؤثر على الوسط الحسابي 
المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة متكررة هي :37 

الوسيط : نرتب البيانات تصاعديا : 1,2,3,3,16,18,23 

الوسيط : 16 هو مقياس غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود فجوة كبيرة في وسط البيانات 


المدى للبيانات الأتية : 18 ,22 ,24 ,32 ,24,18 هو: 


a) 18 b)32  ©014 d50 


الحل : المدى = القيمة الكبيرة - القيمة الصغيرة 


4 = 18 - 32 = المدى 


کرد د کک بک کک کک کک کک کک 
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)a ١‏ المدى. ط) المنوال ) الوسيط ) الوسط الحسابي 


القيمة المتطرفة لهذه البيانات : 3 ,5 ,6 ,5 ,5 ,30,3 ,4 


a) 3 b) 5 ©) 5 1d) 30 
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يكون الوسيط هو أنسب مقاييس النزعة المركزية للبيانات الت : 
۾) توجد قيم متطرفة توجد فجوات كبيرة وسطها. .«) لا توجد قيم متطرفة لا توجد فجوات كبيرة وسطها . 


) توجد قيم متطرفة لا توجد فجوات كبيرة وسطها. 4) لا توجد قيم متطرفة توجد فجوات كبيرة وسطها. 
[أق انسب مقاييس النزعة المركزية لبيانات تحتوي على قيم متطرفة هي : 
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ه) المدى ط) المنوال ) الوسيط ل) الوسط الحسابي 


الائات والاحصاءات المضالة 
[ 1 آي رسم بياني هو الأفضل في تمثيل إيانات معينة : 5 


KAA KAKA aê: AAKKKaK KAXKKKAKKaXKJ XAKKAXXKKXKKKKKKKaXKJ KAXKKKXKK3 
AAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


KAXAKKKXKKKXKKı 
AAAAA4AAAA44A4 44. 


ها الرسم البياني يكون مضلل : 


ه) يبدا من الصفر والفترات غير متساوبة . ط) لا يبدأ من الصفر والفترات غير متساودة . 


) لا يبدا من الصفر والفترات متساودة . ) يبدأ من الصفر والفترات متساودة . 


MAA444444 4444 AAAKAKAKKAKKKKXKKAKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKK KK Kaa: KAAAKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKXAKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKK KAK 
AA AA AÃAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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فی استطلاع شمل 6 مدرسین حول الدوام , افاد 4 منهم انهم يفضلون الدوام الصباحي . تہ المستطلع 
أن : ( يفضل 2 مدرس من كل 3 مدرسين الدوام الصباحي ) لماذا يعد هذا الاعلان مضللا ؟ 
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ه) العينة كبيرة جدا. () يجب ان تشمل العينة عمال بناء . 


KAXXKAKAKKAKXAKKKXAKKKXKKKXKKKKKKKKK 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA: 


KAaxJ 
YY 


[إي || في محل تجاري عرض نوع من الاجبان على 9 شخص لتقويمه قبل عرضه ابدى 6 منهم اعجابهم بالمنتج 
بناء على ذلك صرح المنتج (( ان المنتج جيد لأن نسبة الذين فضلوه كانت 6 الى 3 )) 


ه) البيانات غبر مضللة لأن نسبة 6 الى 3 نسبة كبيرة . 
ط) البيانات غير مضللة لأن نسبة الذين اعجبوا بالجبنة ضعف عدد الباقين . 


KAXAKKXAAKKAKKAKKKXKAKKXXKKKAXKKKXKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKAK KAXKKAXXKKKAKKXAKKKXKKaXKJ 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAĞAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA AAA 


-) البيانات مضللة لأن العينة التي اختيرت متوسطة الحجم . 

التباديل والتوافة 

اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يان : 

! (1 | القيمة العددية للمقدار : (!3!()0 - !5) تساوي : 

ا Ti‏ و ر 


KAXAKKKXXKKAKAKKAKXKKKXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKa Ki ıı XAKAKXXKKKAKAK2 XAAXKKKKKKKKaK KXAKAaXJ 
lAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


(5! - 3!))0!)( = (5 × 4 × 3 × 2 × 1-3 × 2× 1()1( = )120 - 6()1( = 114 
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a) 10 b) 100! c) 0 1 
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4 عدد طرق تشكيل لجنة رباعية من 5 أشخاص لكل منهم وظيفة خاصة : 


a) P; b) 5! c) 4! d) C? 


LÃAAۀAAA4A‎ 444A AAAKKKAAKKAKAKKAKAKKKXKKKKXKKKXAKKKXKKKAKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKK KAXKAKXXAKA3 
AÃAAÃÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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Cn + PP" =1+1 =2 


d) 0 
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أگا قيمة 


المقدار : م۲ + )€ تساو 
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لتوافيق 


b) 5 
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عدد طرق اختيار 5 اسئلة من ورقة امتحان 


تحتو 


ي 


على 7 اسئلة هو 


b) (n - 2)! 


a) n! 
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A233 
اھ شف‎ 


a) P(E,) = P(E2) b) P(E) x P(E2) e) P(E,) + P(Ez)| d) 


ا2ا 
ااا سجل احمد 20 اصابة للهدف من 25 محاولة أي نسبة مئوة لالاحتمال التجريي ان دسجل احمد الهدف 
في المحاولة التالية : 


a) 50% b) 60% b) 70%  , d) 80% 


و - 80 _ 20×4 20 = )ع )م 
25X4 100‏ 25 


اطلقت تمارة مؤتر القرص المقابل مرة واحدة أي نسبة مئوة 
للاحتمال النظري ان يدل المؤشر على الرقم 2 


KAXAKKKXKKKXAKKAKXKKKXKKKXAKKXKKKKXKKKKKKKXKKKXKKKXAKKXXKKKXKKKAKKKKKKKKKKKKKKKXAKKKXKKKKKKKAKKKAKKKKKKKXXAKKKAXKKXKKKKXXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKAKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKXKKKKKKKKXKKKKAKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKAKKKXKKKKXAKKKKKKKXKKKKKKKXKKKKKKKXAKKKKKKKAXKKKKKKAXKJ KAAAAAAAAAAAKKAK A4337 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAÃAAAAAAAAAAAAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA! 


a) 35% , BJ 30% l0. 5% 54) 20% 


Aaa 
4ے شف‎ 44 
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الحل : عدد الكلي لأرقام القرص|=,8 A8‏ 
احتمال ان يدل المؤشر على الرقم 2 > 1 = "0 


YY 
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الحل : فضاء العينة : 36 = ۸" 
احتمال الحصول على عددین مجموعهما 3 هو: 2 = ص , [(2,1) ,(1,2)) 


LÃAĞAAAAA 444A AAAKKa3J XAKAXAKKKKKAKKKAXKKKAKKKKKKKXKKAKXXKKKXKKKKKKKKXXKKKXKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKK Kı 
AÃ4AAÃAÃAAAAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA44. 
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احتمال الحصول على عددین حاصل ضریهما 3 هو : 2 = ص , [(3,1) ,(1,3)) 


2 
n 36 


P(E, or E) = P(E,) + P(Ez) 
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KAXAXKKAKKKKKKKAKAKKKKKKKXAKKXKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKKKKKKKXKKKKAKKKKAKKKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKKKAAKJ KAXKKXAKKXXKAKXKKXXKKKXKKKAAKKAK KKK KAAS KKK 
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: وأن : < = (۴)۴2 فأن ( ۲)۴ تساوي‎ P)۴ 0۲ £2( = < : حدثان متنافیان اذا کان‎ E, E 
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P(E, or E) = P(E,) + P(E») 
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XAAXXAKKAKXAKKKXKKAKXKKXKKKKXKKKXKKKXKKKXKKKXKKKXKKKKXKKKAKKKKKKKKKKKXAKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKXKKKXKKKAKKKKXKKXKKKKXKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKAKKKKKKKKKKKaKJ 
LAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA.: 
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a) 3 b) 2 c(1 d0 


الحل : فضاء العينة : 36 = ۸ 


احتمال الحصول على عددين مجموعهما 13 هو: 0= ص , (0]) ((لایوجد)) 


MAAA4A4444444AAAKKKAKAKKKAKKKKXAKKAKXKKKAXKKKXKKAKXKKKKKKKAKKKKXKKAKKKKKKKKKXKKKXKKKKKKKXKKKKXKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKKa Kı XAKAXKAKKXXKKKKKKKKKK 
AÃAAÃAÃAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA. 
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کک کک کک کی کک کک کیک کک کک کک 


412 b) 0.6 00.27 d) 0.3 


P(E, and E>) = P(E, ) x P(E») = 0.3 x 0.9 = 0.27 


رى مصطفى حجر الرد وقطعة نقود , احتمال ظهور رقم اكبر من 5 على حجر النرد والكتابة على قطعة 
النقود هو : 


1 ۱ 
a) - b( 7 | C( 


الحل : فضاء العينة لحجرالنرد : 6 = 1 , [1,2,3,4,5,6) = ٠۵‏ 


احتمال ظهور رقم اکبر من 5 هو: 1= 1 ,[6) 


m 
P(E) = — = 


= 
درم | 


فضاء العينة لقطعة النقود هو : 2 = ١‏ , ” [1,1) = ۵ 


احتمال ظهور الكتابة على قطعة النقود هو: 1 = صا , ٠)‏ 


m 
P(E) = ج‎ 
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P(E,and E>) = P(E,) x P(E,) الحدثان مستقلان‎ 


1 
x= — 
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P(E,and E>) = 5 
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قا صندوق فيه 5 کرات حمر , 4 کرات خضر. ,£ : سحب کرة حمراء ٤٫‏ : سحب كرة خضراء دون اعادة 
الحمراء . فأن احتمال حدوثهما معا هو : 
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عدم اعادة الكرة الحمراء اصبحت : 4 كرات حمر , 4 كرات خضر . أي العدد الكلى الجديد للكرات 8 


1 4 عدد كرات الخض اء 
1 علد کرات خض _ P(Ezafter E2)‏ . 


عدد الكلى الجديد للكرات 


“ P(E,and E») = P(E,) x P(E»after E) _ jناطڊlرتم الحدڻان‎ 


5 1 5 
. P(E,and E») Sra ST 


: ا رع ,ع حدثين مترابطين فان احتمال قوعهما معا هو‎ 
a) P(E, and E>) = P(E,) + P(E)  b)PCE, and E>)  P(E,) + P(E,before E) 


¬ ا ت ت ت س ت س ت س ت ت س ت ت ت ت ت ت س ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت د 


c) P(E, and E) = P(E,) x P(E; after E,) ıd)P(E, and Ez) = P(E,) x P(E, after Ez) 


KAXKKKaKKaAXKJ XAXKKAKAKKKAKKKKKKKKKKK2 
AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 


: أك العلاقة : P(Ef and E2),= P(E) x P(E2)‏ بين الجلانين: ڪE ۴٤,‏ حیث ھما: 


۾) لا توجد علاقة بينهما . ,ر ۱ ط) مستقلان .۲ ۰ ) مترابطان ., 4) غبرذلك . 


n n a a a n a a n n n a a a n a n a 


KAXXKKAKAKKKKKKKKKKKKXKKaX 


a) 5 b) 3 00.6٠ d) 0.3 : 


P(E, or E2) = P(E, ) + P(E2) 
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P(E, or E2) = 0.15 + 0.45 = 0.60 = 0.6‏ ¦ 
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